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M harc Arithmeti- 
cx acGeonictrix ele- 
menta abfoluiATcm , ac 
de his, vt m os cft, dica- 
dis mecum cogitarem , tu mihi pri- 
mus omnium (btim occurri{li,(in- 
gularc decus Valentini nobilitatis, 
qui hoc muneris , qualccunq; id ef> 
fet , tibi qua(i tuo iure vendicares. 
Nam quanquam commemorare 
poflem non paucos, qui mea opera 
induftria in liberalibus difcipli- 
nis perdifcendis vG funt, te tamen 
primum ego ab ipfis pene incuna- 
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bulis inftitucndutn, atq; informanr 
dutn fufcepi , primus cx me,cii ipfo 
propemodum la^e , literarum ele- 
menta bibifti. Qjaam ob rem pri- 
mos hos foetus, 5c eorum, qu* in lu 
cem edere in D iale£licam, ac Philo 
fbphiatn Ariftotclis conftitui velut 
fundamentajad te pertinere, ac tuo 
nomini iure optimo conlecranda 
cffcjfum arbitratus. Accedit 5c alia 
quoqjcaufajqux me ,vt id facerem, 
adhortata cft : quod intelligam tc 
miro quodam literarum , ac bona- 
rum artium ftudio incenfum efle. 



& cx omnibus , nullas magis nobi- 
lem adolefcentcm,maiorum fplen- 
dore , potentia , opibus , innumeris 
& corporis 8c animi dotibus nulli 



fecundum decere, quam difciplinas 
Mathematicas. praeterquam 

quod 



NVHCVPArORIA; j 
qiiod ab{c]i improbo illo labore, 
quem alix deliderantjperdircuntur, 
qui folet homines innumeros , Sc 
tui prxfertim ordinis, ab Audio lite 
raru auocare (certifsimx enim fune 
6c a contentionibus, rixofisq; diipu 
tationibus longe alienf,nec (pinolis 
prxeeptionibus torquent auditoru 
animos) magna cum voluptate fci- 
untur , & domi, foris, in vrbe, in a. 
gro,nauigati, priuato,cutjj potcfta- 
te degenti, locis Jeniq; omnibus, & 
temporibus firmilsimo funt prxfi- 
dio,6c lingulari ornameta Ad hxc 
cum fint per vniuerfam Philofo- 
phiam latifsime fufx , cognitx ad 
difciplinas omnes viam ampliisima 
ftcrnunf ipfis vero ncgle<Ais omnis 
ad feientiam aditus intercluditur; 
Qujbus omnibus de caulis hxc A- 
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richmcticx & Gcomctrix^qux iri 
Mathematicis principem locum te* 
nent, qua potui breuitate 6c facili- 
tate ex Euclide decerpere curaui,vt 
cum difciplinis Philofophicis ani- 
mum iftum tuu , in quo innumerx 
virtutes enitent , excolere coeperis.* 
cuius rei defiderio te flagrare vehe- 
menter intellexi, ex horu cognitio- 
ne proximam adeas viam habeas, 

Sc copendiariam. Et ne alij horum i 
fru£ku priuctur, quem fpero maxi- 
mum fore atq; vberrimum,ad com 
munem omnium ftudiorum vfum 
hxcipfa in lucccderc tuo nomine 
decreui,teq;eoru tanqua patronu 
& tutoreconftituercrvt quod opus 
tibipotifsimum fcriptueft,idipfum 
tui nominis pr^fidio ab inuidorum 
obre<3:ationibus tutum appareat* 
Vale. ' 



P E T R V S M O N^. 

conus candido Ie£lori, S. D. 

V u publice Ariftotelis libros de 
"DUUhicd ac Philofophia in hac na 
jira Academia Valentina interpre* 
tarer, Udor optime, in quo munere 
obeundo, ut communia adokfcentia 
iuuarem ftudia,non dubitaui bonam aetatis partem 
€onfumere,fumma ope nitebaryMathema, exempla, 
in quibus frequens efi Ariflotelcs, qua potera dex* 
teritate explicare: adhibebam quicquid in me erat 
artis cr opera, quod InteUigere objeurifiimis qui* 
bufqiyhis maximam lucem afferri, cr horum igno* 
ratione in locis Arijio. non paucis ac fcitu dignis, 
ueram rei inteUigentiam defiderari» Sed {fateor 
ingenue) inani me labore torquebam , quod non fine 
ttfugno auditorum incommodo fieri , fepe fum ex* 
pertus. Cum enim in more pofitum fityUt adoUfcen* 
teSynuUam in perdifeendis artibus ordinis rationem 
fequuti,magna temporum iadura,cr fludiorum di* 
/pendio,no tam fua ipforum culpa,quam eorumyqui 
Hias fic publice profitentur, ad Ariftoteleam difei* 
plinam M.athematicis difciplinis nekliminequide - 
falutatis , accedant , quid mirum fi exadifiimas,ac 
proinde difficiles Geometria demonftrationes , qua 
plerunq; [olent exercitatos admodum uehementer 
torquercynon ajfequanturfQAid quod differendi ra 
tio innumeris referta praceptionibus , Ariflotelis 
feripta uarqs obflrudu difficultatibus diftrahi au* 
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EPISTOLA 

iitohm animos in plura ftudianon patiuntur , 

(ut ait Iabiut)angujii oris uafcula fupcrfufam hu* 
moris copiam reff>uunt,qudfufcipiuntfacileyftpati 
Utim infiiUautri/s. Hec cum uerfarem animo fape, 
cr inteUigerem plane retardari iuuenum Jiudia, ae 
expeiiatam inde utilitatem magna exparte impedi 
ri,ad intermijfum labore Arijiotelea ledionis nunc 
denuo eo animi confilio redire conflituenSy ut quic^ 
quid Dialedicaac PhilofophU fludia ab ineunte 
fereatatefufeepta homini paulo uigilanti contule^ 
runtyid totum jiudiofis har umidi fciplinarum cultor 
ribu/s candide impertiar. Decreui iterum ad eunde 
lapidem non offendercyfed ita me gerere in hoc T?hi 
lofophU decurfuyUt ad eamyquam certo fcio ueteres ^ 
VlatoncyAriflotelemytT alios omnes tenuijfe docen* 
di rationem proxime accedamyO' Arifiotelis ferip^ 
ta,qud difjicilimahadenus uifa funt,hac methodo 
tradita quam minimo labore doceantur . Excerpli 
itaq; ex Arithmetica cr Geometria Euclidis ea o* 
mniayqu£ ad plenam perfedam^ Arijiotele^ difei* 
plina inteUigentiam mihi facere uifa funt , quorum 
in Dialedicis Cf* uniuerfa VhilofophiafrequetifU 
mus eft ufus.Scio aliapraterea ejfe multUyad utrdq^ 
artem pertinentia cognitu digni fima , cr utilitatis 
non contemnenda: [ed nec omnia perfequi artibus ta 
laic patentibus inclitfa nojlri erat injtituti , cr qui 
elementis his nojlris injirudi fuerint, uid ad libros 
Arifiotelis ( quod mihi in primis cura fuit) er ad 
Euclidis opera habituros paratif imam /peramus,. 
Accipe igitur i amice Udor, hanc mei erga te amo^ 

r(s 



A D C E C T O R E H. y 
rw non obfcuram/ignificdtioncm : cr huncUherem 
boni confuletqump probari tibi intettexero, ingcn 
nue/pondco in rebus omnibus, quibus iuuari poffc 
communia fiudia cognouero,meam operam nunqui 
defuturam. Vale, 

t 

^ Quje fcquuntur continet 
Arithmetica inftitutio. - 

Cap. I. Qttid Arithmetica, 0 ‘ad cateras quo* 
Pado ajfeiiaftt , atot ad eam quomodo refferenda^ 
fit Logijlica, 

Cati. Q«<e cr quot fint Arithmetica principia» 

Cap. 5. Quid unitas , quid numerm, cr ex qui* 
hus partibus confiet. 

Cap. 4. Dc prima diuifione numeri in parem cr 
imparem. 

Cap, 5, De diuifione paris numeri in pariter pa 
rem,pariter imparem,cr impariter parem. 

Cap. 6 . Dc alia paris numeri^ diuifione in perfe 
dium,mutilum,crfuperfluum. 

Cap. 7. De diuifione imparis numeri in primum 
cr incompofitum, fecundum feu compofitum,compo 
fitum perfe, ad alios autem relatum primum cr in* 
compofitum. 

Cap. 8. Dc proportionibus, quid fit propo rtio, 
cr qu£ apte comparentur. , 

Cap. De diuifione proportionis in Rationa* 
lem cr irrationalem. 
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Cap.i o. De diuipone proportionis rationalis in 
tam quic maioris inaqualitatis dicituryO" minoris. 

Cap. ii.Jye diuifionc proportionis maioris in^ 
aqualitatiStO' formis cius primis multiplici, fuper* 
particulari, CT fupcrparticntc , cr qu^his fubij* 
tiantur. 

Cap. 21. Quiuis numeri propofitiquo paSo in 
extrema redigantur,hoc ejl, minimos numeros tan» 
dem fcruantcs proportionem 

Cap. 13. DeNwmero accommodato figuris, CT 
quod triplex fit eius forma, linearis,planayCr foliia. 

Cap.14.Ve comparationu habitudine qua Ana» 
logia dicitur,quid fityV quas habeat differentias. 

Cap. 15. De tribus Analogia formis Arithme» 
tica. Geometrica, lAufica. 

Cap. i^. Defexalijs Analogia formis ex quin» 
to Euclidis. 

Dignitates ArithmeticayO' poftuUta. 

Demonflrationes decem ex libris Arithmeti» 
cis Euclidis decerpta, ad Ariftoteleamdifciplinam 
pernecejfaria. 



t 
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Arithmetica, 

& ad ceteras quo pa£lo afFcda 
fit,atqj ad cam quomodo 
rcfrcrenda fic Lo- 
giftica., 

^ thematicdt omnes cir 
ca quantum ^er fantur 
molis ^aut numeri, Tri^ 
ma omnium funt^ac jim 
f lici fima y^rithme,((sr geometria: 
qua in hoc genere fura , ac fyncera 
nome illud iujlcy ac legitime retinet. 
Continent fefola intrafuos fines 
cum yim maximam^ ornametij^ flu 
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ELEMENTA 
rimum c ater is imf artiantur ^fuU 
ipfa Jiant firmamentis , aliena ope 
non indigent ^ex alijs nil omnino ca* 
piunt prafidij, Qua haru funt pro^ 
pria^cum in aliud genus trans feru^ 
tur^ ^ rehus fenfililpus ac corno dan>^ 
turfiormas artium procreant media 
cuiufdam natura : fed^ua in JrCa^ 
thematicarum numero foleanthahe^ 
rL Q eometria in calum [ublata 
Jlronomiam efficit ^yifibilihus addita 
hsTiKH\j.x^rithmetica fonis admifia 
dedit JrCuficam. l^orro quam ratio^ 
nem hahent dua illa prima ad cate^ 
ras^eande ohinet t^irithmetica Q eo 
metria comparata, £ fl enem ordine 
prior dignitate prafiantior: qua 
fuhlata JalrefiaBari alias omnes e fi 
necejp^yt necnomn^ nec fines fuos 
tueri c*omode pofiint. Unde aute dU 

^ Ba 
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Ba Jit K^irithmeticajatu tjlferjju 

cuum a numeris enim diBam 
rinde at(^ ^ rammatica a literis , ex 
ipfa nominis ratione fatis confiat! 
Hdc^^ft reliquas^ qua huius funt 

generisjduas partes compleBi T" heo- 
retice^ ^ ? raB icenda multis recep-^ 
tum e fi: e quihus eam , qua e fi de nu* 
rneroru proprietatibus^ T heoreticen 
dix erunt ^quam yer)) T lato in dialo^ 
go de Iu fio hoyisiKljj appellat . .^ra^» 
bes %Algorithmum^ qua ars e fi com~ 
putandi^ad multa quidem ytilis^ fed 
facilior ^ac breuior, quam yt inter li^ 
herales artes recipi debeat^raBice^ 
Qua dtuifio non yfqueadeo ratione 
nititur caret yeterum autor itate, 
iSlam Euclides ^qui Arithmeticam 
primus certa methodo tradidit^nufj 
huius pofierioris meminijje yifus efiy 

Seue- 
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, ELEMENTA 
tT Seuerint^ *Boetius^ ^ui inter La^ 
tinos hac artem cof iofi^ime fcripjit^ 
ijua ad JjfcB:atiHam fertinent^folum 
ferfe^jui Videtur eindc in alijs dif- 
cip linis ea parSyCjua intra cotempla 
tionem fuhjlfiit^ ejl yelut prap aratio 
operis praBica yero executioVua al- 
ter a in alteram ejuodammodo refer^ 
tur, XJerum K^rithmetica, qua in-* 
JjfeBionis ejl^feu contemplationis ^ ad 
Logiflicam nulla ex parte reipicere 
Videtur, ZJ erius igitur for jit an hac 
ad xArithmeticam non aliter perti^ 
nere cenfehitur^ quam ad (j eometria 
optice^aut Jlereometria, 'ISI os ex ilUy 
qua yere fcientia ejl^e!^ in omnes easy 
qua artiu nomine celebrantur ^quam 
latifime funditur , decerpemus ea 
duntaxat , quibus ad ^rijloteleam 
difciplinani plene intellig^dam ado^ 

lefcen 
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lefcentes paratiJ^imireJdatur, Hac 
\ero diffinire licebit fcientiam , 
yim numerorum at^ naturam per* 
■fendity^ omnes eorunde affeBiones 
certi fimis commonflrat rationibus. 

Dcvarijs Arithmcticx prin- 
cipijs. Cap. 1 1. 



A X ithmetica^ quemadmodum 
reliqua artes omnes, Ju is confiat 
principijs tanquafn fr mammetis, qui* 
bus totius difciplina moles nititur: ^t 
his fubl at is, cor ruere yniuerfa fit ne* 
cefie* Principiorum aute duplicem 
ejfe differentiamplacuit ^Arifioteli, 
c ompo fit orum ^ fimplicium. S impii 
cia fiunt j diffinitiones , quas in omni 
difciplina cognitas effi oportere,nemo 
e Jl , qui ambigat . Qompo fit orum duo 
fiunt generatu a axiomata \ocatur, 

ficu 




elementa 
feti communes fentenei^e ^yfiueac/e^ 
feJJ^icua^yt cuiuk ^ 'velex fola '\>ocum 
figm fleat lone citra ylla docentis ofe^ 

' ram con fare po fint: ^lia pojlula^ 
taycerta illa ^juidem^e^ ex fe ipfts fi» 
demhabentiafid qua praceptorko» 
peram defiderent^ \ft mtelligantur, 
^c funt illa quidem fatu multa fed 
qua nolis futura funt yfti htc tan» 
tum apponenda duximus, 

Quid vnitas, quid numerus, Sede 
cius partibus. Cap. I II. j 

. .. .... I 

V r^ttas^omnu numeri principiu 

ejl menfura, l>l[dyt res alias 

numero metimur at a numeros ynita» 

* 0 

te, 8 (l autem )>nitas^qua ynmquod^ 
ynum dicitur, ^umenu e fi multi» "j 
tudo ex ynitatihus compofta , Quod 
ad numeri naturam attinet y cum fu» 

periora 
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feriora petimus ^ in in finitum pro-^ 
gredimur, iSl amcotinuo ybiadde^ 
cemnumerddo peruenerimus , fuper 
tum ah vmtate numeru refieSlimus ^ 
idj^ nlo toties ^juin fapius fien pofiit: 
cum autem minora defc*edimuSy 
necejp efi in 'initate cofiJlere:ita ma 
ximus numerus rCo reperitur^ minU 
mus efi htnarius, Efi numerus reru 
difcretaru menfura modus , 
admodum ^rifioteles ingeniofifit^ 
me dixit . Oportet aute eos a rehus^ 
tjuarum funt numeri^ ad folum inte^ ' 

UeElum transferri: hoc enim propriu 
efi JrC athematum. ^ e peritur in nu^ 
mero duplex partium differentia^ 
quadam aliquoties fumpta totu nu^ 
merum efficiunt ^ac metiuntur , quas 
yocant commenfurahiles ^yulgo ali^ 
quotas^ : yt in quaternario , hinarius: 



ELEMENTA 
^ui hk fumptus quaternariu procre^ 
at, ^ lia totum numeru non metiun- 
tur, Qmi enim ex duHu earum effi- 
citur , aut fuperat , aut minus eji:yt 
in ternario J?inarius , qui femel fu?n^ 
ptus minorem gignit numeruffapius 
\er))^maior‘e . Quis numerus partem 
haheat prioris generis^ ynam^ aut 

plures j hac regula dignofcetur. Qui 
in aquos numeros folui poteffpartem 
hahet huius generis : quod [i id femel 
contingat ^nd tantu hahehit^fn plu 
ries^ multas^ tot fcilicet, quot aquales 
numeros continebit :yt quaternarius^ 
cu in duos binarios ^qut aquales funt^ 
dutaxat foluatur^ commenfurabilem 
ynd tantum partem obtinebit bina- 
riu, ^tAixum in duos fenarios ^ter- 
narios quatuor , quaternarios tres^ 
binarios fex diuidatur , ac proinde 



arithmetica; to 
quater in aquales numeros folua-^ 
tur ^ ex quatuor partibus commenfu^ 
rahilihus conjlabit. T ernarius^quu 
narius, feptenarius^ ^ id genus aiij, 
cum nullam in aquales numeros di^ 
uijtonem recipiant ^ s>nitatemfolam 
partem cZmenfurahilem habere cen*> 
^ebuntur» 

Dc prima diuifionc numeri 
in parem & imparem, 

Cup II II. 



o urna numeri diu i lio e [l per pares An^.4.e4 

ch n ‘pite primi 

dp* impares, F ar numerus ejt,qui pofteriorit 






in duas aquas partes diuiditur , ex 
ejuibus totusc*oJlaturnumerus:Jmpar^ 
rjui id fieri n^o patitur, feu qui in du* 
as aquales partes diuifus medio V»i- 
r a te habet inter uenienn, ^ ari nume 
ro inter alia multa conuenit,\t cu in 






ELEMENTA 
duas f artes fecetur ^ ad quod genus 
yna gertinet , ad idem altera rejera-^ 
tur : yt in oBonario in duos quater-^ 
narios diutfo ^ pars ytraq^ fui pari 
numero continetur, Qgfud f in alias 
partes foluaturPfit in quinarium^ 
ternarium , conuenit imparis 
appellatio. Illud quoq^ in^Jly yt f in 
parem ducatur alius numerus , fue 
par ^fuc impar ^par oriatur ^ ac pro^ 
creetur. Si enim in binarium. \, du^ 
xeris , oBonarius efficitur :Ji quina • 
rium^denarius^ quoru yterq^ par ejl. 
Imparem numerum hac fequuntur^ 
qua prioribtts fere funt contraria. 

> trinio , yt diuifus in partes duas^ 
qua totum conficiant parem alte- 
ram habeat^ alteram imparem: T) e- 
inde^ yt folo impari en eum duBo^ 
gignatur .impar . £x duBu enim 

paris 
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faris m imfarem , far frocreatur. 

Dediuifione paris numeri in pari- 
ter pare, pariter imparem, & impa- 
riter parem. Cap V. 

N tJ mirorum fartum tres fune 
Jfecies: ? rima ^ far it er far: S f- 
cundafariterimfar: 7 " ertia^mfa* 
riter far. umerus far it er far efl^ 

^ui femfer in f artes at^uales ad 

ynitatem dijjolui fotefl: yt . 32. cuius 
dimidium. \ 6 , huius. huiiss. /^.hutus 
2. H ic nafeitur ah ynitate in in fini 
tum progrediens fer frior is numeri 
geminat tonem ^hoc f a EI o.\. 2.4. 8. 16. 
32.64. qui numeri omnes fiunt far i^ 
ter far es. 'Huic forma numeri fe-^ 
culiare hoc e fi , yt f artes omnes eius 
commenfiurahiles fint eiufidem nomi^ 
nis^hoc efi,fariter fares. iSlumerus 
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ELEMENT A 
pariter impar ejl^^ui per maxima di 
uif^ imparium numeror u confiituit 
Jj>ecies: >/.14. ? ro ducitur ah impa^ 
rihus naturali ordine fe confequenti» 
hus^e!p* linario numero geminatis: yt 
1.3. 5. 7. 9. II. 13. 15 . (juorum quifij^ his 
fumptus conjlituit huius numeri for^ 
mam, XJndefetjuitur ynumtjuen^ a 
proximo ahejje tjuaternario^<&* inter 
pr ace dentem , ac proxime fequentem 
tres numeros interuenire: V/.2. d?" . 6 , 
interuallo dijlant trium numeroru 
3,4.d7*.5. Impariter par numerm ejl^ 
cuius proxima partes , tametji in a^ 
qualia diuidatur^earu tarne partes 
Jlmilem diuijtonem non admittunt: 
yt,\i,20,AfOjhoc genus cum ytro(j^ di-- 
Borum fymholum efl, l>^am quod ad 
ynitatem jimih diuijione non perue^ 
nity conuenit cutn pariter impari: 

quqd 
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l^uoi fepifts aqualium partium /?- 
Bionem recipit cum pariter pari, 
gignuntur forma ha numerorum ex 
JuBu pariter parium in impar es. Si 
enim con Jhtuatur feries yna .impa^ 
rium numerorum ^pratermifla yni* 
tate^hocpaBo. 3. 5. 7. 9. ii. 13. rur 
fus altera pariter pariu initio fum^ 
pto a quaternario , ad hunc modum 
4. 8. 16. 32. 64 .128. eSr poferiores du 
cantur in priores ,eo ordine Iquo de-- 
fcripti funt , hi producentur. 12. 24. 
48.96.192.384. qui omnes funt im-^ 
pariter pares. 



Dc alia paris numeri diuifione in 
pcrfcdu, mutilum, & fuperfluu 
Cap. VI. 

T) ^ ydd numeroru^ alij funt perfe- Arifi.cdp". 

Bi^alij mutili^ali] fuperfut.^P er- pofttiion 
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elementa 
jtElus ^ plenf^s fartihus ^rol 

portionall^^^s intra fe coprehenjts et 
ctUeBis ejl aqualk:^t, 6, cuius par- 
tes funtx 2 . 3 . tjua coniunBa. 6, effi^ 
ciunt , H orum numerorum fumma 
ejl paucitas , qm admodum &* alba- 
rum rerum ^qua perfeBa funt: intra 
decem funt, 6. intra centum.iZdntra 
mille, ^^6, Superfluus numerus efl^ 
cuius partes proportionales ad 
ynitatem colleBa totum fuperat : Vr 
11 , Eius enim proportionales partes 
funtxi,'^, j\.,6,qua iunBa ejficiut,i6, 
Diminutus numerus efl^cuius partes 
proportionales compoflta minus inte- 
gro reddunt:^>tX cuius par t e s. 1 , 2 , 
non amplius quam fepten% colligunt, 

^’Dc diuifionc imparis numeri ia 
primtun &: incompofitii, fecundu 

w 
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fcu compofitum , compoficum per - 
fc, ad alios autem relatum primum 
& incompoGtum. Cap. VII. 

T T ^hettmfar numerus ^qulead- Arift.4:c4 

^modu par ^formas tres: Tri- primi 

mum ^ incompoJteum:Secundufeu ^^^**’*^ 
compojitu ; 7 " er t tum compoptu ^ui^ 
dem per y?, ad alios autem relatum^ 
primum incompoptum . trimus 
incompofitus efl^ quem fola 'initas 
metitur Secundus ((r com- 
pofttm efi , quem non fola ynitas fed 
alius metitur numerus :yt.g. 15. 

21. S ecudus ^ ad alterum primus 

/ . . . / . "r 

dicitur ^cuius per fe communis ejl ali^ 

. qua menfura ^fed relatus ad ait er u 
nullam halet: ^ft, 9, ad,2^, betitur 
enimnouenarium[olum,i. Sed p ad 
tnuic em ilh duo referantur communi 

Z? j men 



ELEMENtA 
menfura carent. "Kam nullus ejl nuZ 
merus , ex cuius duUu po^it y ter que 
procreari. s.Ar i flo. primum numeru 
yifusejlm duas partes dijlribuijjei 
in eum^ qui altero modo primus ejl^ 
c$7* qui ejl ytroq^ modo primus . ?r/- 
mu altero modo vocat^ quem fala yni^ 
tas metitur fed c^o ponunt numeri^cuH 
iufmodi ejl.c^. qui cumno haheatalia 
tnenfurd ah ynitate ^ex,^. tamen 
2. con ficitur. XJtroq^ auie modo fri^ 
mum appellat eum^qui nec menfura*^ 
tur numero ^nec ex numeris c*o flatur: 
cuius generis efl ternarius , quem ita 
cenfet ejfe difliniendu: Numerus im 
par i \troq^ modo primus.Efl quo^ in 
numeris paribus hac dijfer*etia^ V/ Jit 
alius primus incopofltus: alius fe^ 

cudus compof tus /P rior is generis 

efl folus binarius primus ytro^mo* 

do 
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iol \Ad partem alteram c at er i o» 
mnes referuntur, 

Dc proportionibus , quid fit 

proportio , & qux apte 
.comparentur. 

Caput VIIL 

"TN 6 numero perfe fumpto haBe^ 
nus diximus :lfunc de eodem 
differendum eB nolis yfed alteri com- 
parato, gere autem denumero 
ad alterum relato ^ nil aliud efl pror- 
fus^ quam mutua ip forum habitudi- 
ne explanare^qua a(f racis kvccyoyice^ 
Latine ratio ^ ')^ulgo proportio y dici 
potefl. Huius partis ytilif ima efl 
cognitiOy maximum bonarum ar- 

tium fludtofis praflat adiumentum: 
qs yefo , qui y^riflotelis difcipli- 
nam pro ficetury apprime necefftria, 

Tropor 



Ariflotelet 
proportioS 
nk mmU 
nit in loci§ 
quimpluri 
miSytdm in 
Vhyft . qui 
in DUUeii 
cis. 
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ELEMENTA 
Proportio nutem {tjun '\>oce , alijs 
jlmilihus^tamet f parum Jj^lendidisy 
ytendum ejl^ certa ah Euclide dijft^ 
nitur duarum tjuantitatum eiufdem 
generis ^alterius ad alteram hahitu^ 
do, h acnonm<judtitatefolum^fed 
in alifs ^uo^ multis reperitur : V/ 
color ihus^jonis^yir thus :fedqua pro» 
portionem alitiuam inter feferuant^ 
ea quantitatis naturam aut ajfe^io» 
nem participant, "ISl ec e jje e Jl enim eo» 
rum^qua Jtc ajfeBa funt^ alter u alte» 
ro maius ejje^aut minus\aut ei aqu^ 
le.Qua quantitatis ejje propria^ fatis 
fuse ex plicat in f ategorijs ^ rijl o, 
frater e a nulla ejl inter res alias 
cutufcun^^ natura inuenta ratio^cut 
Jtmilis tn quatitate non reperiatur , 
Vnde faBuefl^ \t per habitudinem, 
qua inter quatit at ts intercedit ypro» 

'• 
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portionem dijfmierit 6 uclides, Opor 
tet autem ex rebus ^ qua cornp aratur 
(yt diximus^alteram altera maiori 
,, ejje^aut minore , aut ei aquale. Hinc 
’ jit^yt necejje ft , res huiufcemodi ad 
idem genus pertinere,c*opararij^ aut 
duos numeros ^aut lineas y aut tempo* 
ra inter fe', ISI umerus autem linea y 
aut line a corpori , aut corpus tempo- 
ri non apte comparabitur, H ac enim 
qua diuerjt funt generis nec fefein- 
^ uicem excedere pec aqualia effe^ apte 

dici pojjunt, / ta acute fc^ipft ^ri- 
Jlote,fub idem genus cadere^qua com 
parantur omnia. quod yerum ejje. 
qua ratione accipi debeat^ ex his^qua 
diximus pdpicuum euadit, 

^ Dc cliuifionc proportionis in 
rationale,^ irrationale. Cap, IX. 

. . - . ' , V. Z^iffe 
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JE ationalls ejl , qu<e ah aliquo nume^ 
ro denominatur , inter quatit at es 

commenfurahiles intercedit , Irra^ 
tionalisy qua nomen ah aliquo nurne^ 
ro non accipit^ in his folum quan-^ 

titatihus repcritur^ qua carent com^ 
muni menfura.H anc Q eomcter folus 
confiderat^cuius inter ejl de magnitu 
dine^e^ jormis eius fertraBaretlUa 
^Arithmeticus contemplatur ^cuius 
fuhieBas formas , 'vt pofulat nofri 
injlituti ratiojhreuiter perfequemur. 

Dcdiuifionc proportionis ratio*. 
nalisineam,qux maioris inx- 
qualitatis didtur,6c minoris/ 
C^p. ^ . 

^^S^Afcutur ^portiones e numero^ 
^ ru inter fe relatione per j alteru 
alteri aqlem aut inajlem ejje nece f e 
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- ep. ^ejualta in omnihus funt eiuf- 
. dem generis : inaqualia aut excejju, 
aut deffe^lu finiuntur . ^ro^ortio 
ita<j^ altera aqualitatis dicitur^ alte 
ra maquaiitatis : Illa inaqualihus 
reperitur numeris^ yt duol?us lina- 
rijs^ duolus ternarijs: fimplex ^ a- 
thoma: S implici enim ac yno tantu 
modo contingit numerum "ynum alte-- 
ri aqualem ejje. H ac in duas partes 
fcinditur^ maior u inaqualitatis , ^ 
minoris. H ahitudinem maioris num 
meri ad minorem ^ proportionem V^- 
cant maioris inaquahtatisxum aut e 
minor numerus maiori comparatur^ 
proportio efi minoris inaqualitaru, 
TJ triuf^ eocdem funt forma ijfde 
yocihus defignantur: nifi quod in mi 
nor i inaqualitate ^nominilpus maio^ 
*ris additur prapofit io fuh. Ouare 

cum 
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cum communiit fere habeant omni a ^ 
de altera dixijje fat fuerit^ 

De diuifione proportionis maioris 
insrqualitatis , Sc formis cius primis 
multipliciXuperparticularij&fuper 
partiente, 5c qux his fubijciantun 



M ^ior ina qualitas nafcitur ex 
ynius numeri ad alterum ex» 
^ 5 f modis contin» 

gat^saria inde effeEla funthuiufmo» 
di fropoTtionum forma , 'Tres prU 
ma fmplices funt , SrCultiplex , Su» 
per particularis^ S uperpartusS>ua , 
ex coniunilione harum mutua pro» 
creantur , multiplex fuper particula» 
ris^O* multiplex fuperpartiens:qui» 
hus ^focibus 3 cum non fnt commodio-^ 
res inuenta^ytendum efin obis . Tl ec 

C' alta 
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'alia e fi efferendi ratio^ niffin paucU^ 
^uihpts a Q racis nomina pgfft a funr. 
JyCtilnplex proportio e fi , quado ma^ 
tor numerm n*o femelcotinet minore^ 
qualis efi, quaternarij ad linarium^ 
9^ ad. 3. Huim forma funt propemO’^ 
dum in finita:^ tot fcilicet^quot nufne» 
rorum^ a quibus nome accipiunt ffe^ 
cies : Quarum nomina funt , dupla^ 
tripla ^quadrupla yqmntupla , 0 *c, 
2 i>upla efi ^ quanda numerus rnaior 
minorem bis continet ^qualem.%. fer- 
uatad.^. T ripla^quando ter ^qualis, 
efi inter. 9. 3. cateris fimili 

modo . Proportiones huius generis y 
inueniuntur omnes y fi. i. quifequun- 
tur numeri comparentur , 2 . reliqtn 
omnes yi. qui ip fi fuccedunt y feruato, 
jemper naturali ordine numerorum., 
fj rdt4t em enim. 2 . redicit proportio* 
' j nedu 
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ne dupU^ 3. tripU, 4. ijuadrupU 5 
hoc pa^o comparatime reltqUorum 
cu \nione, J^ultiplic^ proportionis 
in finit <z fiecies reperiuntur: Super • 
particularts^fi^fjua m^ior minorem, 
cSt* cius infuper portionem alitjuam 
continet :tjU(e fi dimidiata fit^ (^race 
dpcixur .^a Cicerone fefcupla, 
yulgo fefijuialtera.'Vt.6.ad,^, Si prds 
ter integrum tertiam minoris parte 
compleBitur^ l-mlrfil ^ : Si tjuartam 
Catine fef quit er tta ^fe fi 
qui quarta , ac deinceps in in finu 
tu^r elato maiore ad proxime minjor*e: 
3 « 4 '*. 5 . 6, fecundus ad primum^ 

, fefcuplus ejl : tertius ad fecundu ,fefi 
. quitertius: fequens ad ifium , fefquC 
quartus . S uperpartiens proportio^ 
qua maior minori femel cloprefj editi 
^ tiufdem nominis co* 

C 2 menfu 
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'mefurahiUs^ex cjuilpHs jieri \nane-^ 
^ticat maior ii denominationis, ? arm 
tes c*omenfurabiles eiufdem nominis 
intelligenda funt ^dua tertia ^ tres 
quarta , Tars yliima hoc ex*eplo in» 
notefcet ,\o, ad . proportionem ha» 
lent fuperpartientem:ad, 8 . yero fu» 
perparticularem, ^ametji,\opra» 
ter, 8 . duas oElauas contineant , fci» 
licet^ynitates duas : ex his tamen hi» 
narius conflatur ^qui quarta pars ejl 
oBonarij, Proportionis huius forma 
multa funt^ in in finitum pojfuntex» 
crefcere, S umutur enim ex partium 
commenfur ah ilium numero^ qui cer» 
tis ac definitis terminis non claudi» 
tur^^ ex eodem nomina trahunt: yt 
fuper bipartiens , qua maior continet 
minor, em duas eius partes:fuper» 
tripartiens^ua continet tres partes: 

fuper 
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Juperijuadripartiens quatuor. H a* 
rum pngulls innumeros fuhi]ciuntur 

fiecies^fuperbipartientiyfuperbipttr^ 
tiens tertias , fup er bipartiens quar^ 
tas, , S up er trip artienti \fu f>er^ 
trip artiens quartas ^ fupertriparetes 
quintas ^fup er trip artiens fextas\fu^ 
pertripartiensfeptim'as,gcrc. Eodem 
modoincateris. Quanam autem pt 
cuiufq^ harum ratio , ex ipfts yocilus 
per^icuum euadit. T>ua alia propor 
tionis forma compoftafunt: Jitulti» 
plex fuperparticularis ^ JtCultt- 
plex fuperpartiens, Multiplex fu^ 
perparticularis ef^qua maiornume» 
rus minore continet pluries^ ^ pari 
tem aliquam commenfurahilem : 

5 . ad. 2, 2 V am binarius bis continetur 
in quinario^eir praterea ynitat, qua 
dimidium ejlbinarq. Huius pedes 
^ " C I funtl 
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•^er^-articutaris ^ judUlmi?la /ffper>^ 
particularis^ Iri prinid mitior nume^ 
rus minor^e c%tinet:kk^ ^ pdrtc yna^ 
certiitur in\ 5!%* hinario\Irtalte 
r a maior minore co prehendit ter , ^ 
partern itidem ynam ^ qualem feruat ' 
2.ad. 2, Jn tertia minor nurkerm in 
maiori quater comprehenditur ^qua 
comparatur. 9 • ad.2. ^ .i^.ad.i. H ai 
rum fin^ula diuijioncm recipiut in fi 
nitam ^yt infinitus e fi etiam parttu 
commenfurahilium numerus :ejferun 
turq^ Omnes compofitis nominibus i^o^ 
cibus formarum multiplicis propor^ 
tionis^ 0 * fuperparticularis in '^num 
nonun coni^nBis ^hoc paclo ^ dupla 
fefquialteraj dupla fefqui tertia', tri^ 
pl^fefqui altera , tripla fefquitertia, 
^ ita licet in in finitum progredi m 
£ j huiufm^i 
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huiufmodi jorrnii : Quarum defini^ 
tiones c onp it uentur facile ^Ji e arum^ 
^uas multiplex fuperparticularis 
c‘opleBuniur^ rationes cloiungantur, 
\Multiplex [uperpartiens proportio 
ejl , ^a maior numerus minore con^, 
tinet plupjua femel , aliquot pra» 

ter. ea partes:^t,%iad,i, ii. ad, \,Hur 
tus ffecies ex formis multiplicis ^ 
fuperparttetis conflantur, Proxima 
funtjupla fuperpartiens , tripla fu^ 
p erparttes quadrupla fuperparties: 
H aru 'vnaquaq^fubfe halet infnu 
tas 5 qua nafcutur ex in fnitopartiu 
'numero: cuiufmodi funt\ dupla fuper 
lipartteSydupla fupertriparties^du^ 
pla fuperquadripartiens : tripla fit^^ 
perhiparties^ tripla jupertriparties: 
Ha q^oq^ f figula diuidi in alias pof 
funt itide numero in finitas foc modo 
\ ^ 4 7)upU 
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7)upla fuperhipartiens tertias \ dtil 
fla fuf er hi partiens quartas , dufla 
juftrtrif artiens quartas , quintas^ 
fcxtas^ in cd teris eodem modo . "iSlam 
m immefum produci queunt y earu 

omnium rationes ptci(hmum ejl ex 
fracedentihus elicere^' 



Quiuis numeri propofitiquo pa- 
fto in extrema redigantur, hoc eft, 
minimos numeros eandem (er- 
uantes proportionem, 

; Cap XII. “ V 

. Er mini .proportionis ap pellani^ 

•- -■* tur minimi numeri in aliqua 
proportione*, yt proportionis fefquiaU 
ter a termini Junt.'^, C^. 2 . Islammi- 
nor es his in ea proportione reperiri 
non pojjunt .Cum icitur duo fefe ojfe* 
nurnerlyquorum habitudo non 

fatis 
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fatis ferj^eEla ejl , illos ad terminos 
fc reducemus, JrC aiornumerus fer 
minore diuidatur, S i in diuijtone ad 
ynitatem peruenitur^ non eJl progre^ 
diendum^ ylterius : illi enim funt mi-- 
nimi in ea proportione numeri: f Ve- 
ro numerus aliquis fuperft^per hunc 
minor numerus diuidatur ^quem Ji 
ah fumi contingat pefftndum ejl a di- 
uipone: fn minus ^numerus ^ qui ex 
prima diuifone fuperfuit^per alteru- 
diuidedus ejl^ qui ejl ex fecuda diui- 
pone reliUusJpetj^ hac reciproca di- 
mpoPonec occurrat numerus ^qui di- 
uidendum totu confumat, ? er hunc 
y It imo occurrentem , diuidantur nu 
meri propopti^^ qui prodihunt erut 
proportionis termini', Vt propopti nu- 
meri,^Q, Os^,iZ,quorum non ita fdtile ' 
cognita ef habitudo , pc ad termi- 
‘ “ - ■ C 5 • 
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nos redigentur , diuijis . 30 . per . jSI 
relinquuntur. iiJPer hac diuido mi^ 
norernnurnerurn. fi.r e linquuntur i 6 l 
per qua ,\2.dimdorefduum prima 
diutjionis , quoniam Video con<^ 
jufnptum ejje id quod dtuidendum 
erat , per fenarium . 36 . diuido , 
apparent in quotiente. 5 . diuido rur^ 
fus. 18 . exeuntq^.^. hi Junt termini 
proportionis , quam hahent . 30 . ad 
18 . cumj^ inter terminos proportio in^ 
tercedat fuperhipartiens tertias <^€0- 
<ludere licehit^ maiores numeros ea^ 
dem fefe proportione redicere. 

Dc numero accommodato figu- 
ris,& quod triplex fit cius forma, 

' linearis, plana , Sc folida. 

’ Caf. XIII; ' 

, , Figu. 



V • 



-A R I T H M 6 T I C A.* a . 

F igura in magnitudtmbuj repe ^ Arift.4.c4 
ritur d^inconiunBaejuantitate, 

Sed prius ac ftmplicius in’numeru,^^^^^^°^^ 
argumeto e fi , cjuod eundem numeru " 
iny^arias ^formas poffumus trans for ^ . 
mare i eS-dem aut^"^ magnitudinem n*o 
‘ pofjumtts r ’ 7 " riplex aut e ejl numero^ 
fru figuradine aris ^ glana^feu fuper^ ' • ' 
fcialU^e!^ folida. Linearis numerus 
ejl^tjui fuas omnes in eandem poftio^ 
nem porrigit ynitates: fub qua forma 
omnes numerorufecies continentur^ 
f ita defer ibantur , 'Vtin ynum 
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idem inter uatlum perpetuo procedat^ 
binarius hoc modoy . , , ternarius 
itidem eodem . ita in c ater is ^ 
lanus numerus ejl ^ qui ex duobus 
numeris procreatur^ fefe ad inuicem 
multiphcdtibus p^el qui per fuas ynL 
tat es in plana fuperficie defer iptusy 

lonntu 

o 
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longitudinem latitudinemj^ tantuin 
obtinet y^t ^juaternarius^ ita de fer i^ 
hatur : : H ah et in finit oi fiecies jub 
f e, Trima efi triangularis numerus y 
qui ah initate defer ip tus tria latera 
reddit aqualia hoe modo ^ in quam 
figura repligi poffunt , ternarius ,/<*- 
narius , denarius , ali] permuliL 
S eeunda efi eireularis numerus , qui 
ex aliquo numero in feipfum duBa 
produBus 5 in illum tandem definit a 
quo produeebatur^yt.!^, Troereatur 
enim ex duBu quinarq in feipfum^ 
67 * in quinariu finiuntur. S ic qttoq^ 
36. 625. numeri funt eireulareslVi a 
alter ex duBu fenarij in feipfum pra^ 
dueitur y alter ex duBu,2^, fDuBa 
Videtur appellatio ex eireulo ^ eome* 
trieo 5 in quo idem puBum prineipiu 
efi^atq^ finis humerus quo^ quadra 

tus 
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^HS piam continetur , de cjuo fre^ 

^uens admodum mentio in Thilofo-> 
phicis haletur difciplinii . 8 Jl autem 
quadratus numerus ^qui ex duclu nu 
men alicuius in feipfum femel, procre 
atur :■ \t. 4. 9. 16. 25 . Producitur e^ 
nim quaternarius ex linario in fe^ 
ipjum du8o^ouenarim ex ternario^ 
6. ex quaternario , hoc modo, "Bis duo^ 
ter tria ^quater qua tuor . / n huiuf- 
modi quadratis numeris dUe^ex cuiut 
du^u procreantur ^ radix ^feu latus 
quadrati appellatur: yt quaternarij 
radix e fi linarius : nouenarif terna^ 
rius j quod facile intelligetur cuiuf^ 
numeri quadrati ynitatilus in tetra 
gonam fguramredaBis , Qonuenit 
inter alta multa huic numero ,\t Jt 
ynus in alterum ducatur ^ eiufdem 
nominis O* formae tertius procree^' 

V tur^ 
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tur^oc e Jl quadram, T>uBo enim ni 
uenario in quaternarium , ifficiutuy . 
^6, numerus quadratus, Sunt & aliae 
flani numeri forma permulta^altera 
farte longior f^tagonus ^ hexagonus: 
fed omnes fer fe qui no ejl nojlri mjH 
tuti. Solidus numerus ejl^qui ex tri^ ' 
hus numeris producitur fefe multipli^ ^ , 
cdtilus^yel qui JfarJIrn fer fu as ynf 
• tates defcrif tus longitudine Jatitudi' 
altitudine h ah et :^t,%, qu*etri^ 
hus. illis conJlare[dimenjjonihus intelli 
gemus^f eius '\>nitaifiin ftngulos tef 
fera angulos di flrihuantur , quolihet: 
latere faresfjoc efl^ duas c*dflellente, 

H ah et ffecies fermultas , SfharicUf 
fyramidem , l^henifcu feu Cuneolu: 
quoru raro incidit afud^hilofofhos 
rnetio^certe ah^rijl.nufqua in ex em 
flZa! Jumfti yidcnmr. Cuhuf^qui in 

: , ^ ~ . foiiz 



fdidis numeratur ^fre^u*etil^imus ejl 
V fus, l s dicitur numerus ex duBu al 
tertus in Je ipfum his ^ procreatus^ aut 
quod idem ejl^ex duBu' quadrati in 
juu/atus,yt, 8. 27. Sienimhinarius 
in feipfum hu ducatur ^hoc modo , bis 
duo bis.Z. efficietur : etji ternarius in 
feipfum ratione eadem^ fecundus nu* 
merus procreabitur, 2j, Jdem fequer- 
tur omnino duBo quaternario in fuu 
latus Jjoc effbinariu. In hac numeri. 
forma^qu^admodumeUrin quadratis^ 
r adiere appellare confueuerut numeru 
illu ^ex cuius duBu gignitur Cubus y 
ytoBonarij radix ejl binarius i 
ternarius. T raditur autem certa in 
ytrif^ radicis inuenieda regula ffed 
hac ex ea pe te da ejl^qua co puta di ra 
tiorCe docet ^qud Logijlica diximus, 

Dc comparationum habitudine,’ 
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qux Analogia dicitur, quid fit ,& 
quas habeat difFcrcntias^i 

Cap. Xlllh 

O Jd nis comparatio , V/ minimuy 
fit inter duo extrema^de qua ha 
Benm diximus. Solent auterrt fapifi> 
fime plura duohus fihi inuicem com-^ 
parari: yhi non yna tatum e fi ratto^ 
fied plures : comparantur non tam 
extrema ipfa^quamrattones^qua ha* 
httudinum comparationem pojjumus 
appellare ^^nalo^iam feu mediocri^ 
tatem^ '\>ulgo proportionalitas nomi-- 
natur . S it igitur ^^n alogia fimili* 
tudo quadam comparatio multa* 
rum proportionu, IR. eperttur aliqua* 
do in tribus extremis , quoru medium 
his fumitur: yt fi comparentur hi nu* 
meri,^. 2 . i, EJl enim ficut primus 

ad 
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ai fecundum fecundus ad ter- - 
ttum:^acatUK^ continua xAnalogia. nhtico ad 
'Cum autem accif iutur plura erilus^ t^^Uhoma. 

ynoijutn^ femel tantum in compa- EudtmL 
ratione ytamur nafitur genus al- 
terum Analogia prioricontrarium^ 

^uam difunUam vocant:tjualis cer- 
nitur in his numeris ^12.6, 8,4, in qui- 
hus^qua e fi ratio primi ad fecundu^ 
eadem e fi tertij ad quartum», 

De tribus Analogia formis, Arith 
itietica. Geometrica, Mufica. * 

' Qap. XV.^ ' ‘ 



A alogia forma reperta funtviitArU 
multa , qua nec certa ratione 
pojfunt comprddedi» Sedyeteres triu 
duntaxat pracipue meminijfe yif 
funt^^rithmetica^ geometrica 
»^u[ica : quas mediocritates aPpel-^ 

2> larunti 



E L E M E N T A 
larunt , duBa fortafe ex Virtutilm 
rnorum ftmilitudine.. Ha enim inter 
txtrema duo exuperantiam^e!^ defe 
Bionem medio quodam loco confi fle- 
re traduntur, E flj^ eadem in \^na- 
logia ratio , in qua^ tres numeri refe- 
riuntur ^medius ynus,&* ex tremi duo^ 
ita inter fe compoflti^yt extremorum 
alter e xu fer et medium , alter ah eo 
tleficiat , JrCediocritas Arithme- 
tica efldn qua inter numeros ^qui fl- 
hi inuicem comf arantur ^eadem efl 
differentiajjoc efl^ idem excefliu, non 
Jimilu frofortio , qualis efl in trihus 
numeris, 4 . 3 . 2 . in his quatuor.%, 
6 , 3 . 1 . Comf aratur enim oBonarius 
fenario ^ ternarm ynitati : 0 * 
quo excefju frimtu "yincit fecundum^ 
eodem tertius fuferat quartu, 6 flj^ 
in y^rifq^ dijfer entia hinarius, (f eo- 
_ me 
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'metrica mediocritas ejl sjua 
Bantur , non eadem differentia , fed 
froportiones ftmiles : vr . 9. 6. 4. 15. 
5. 6. 2 , "Nam in illis proportio yna 
efi 5 fefjuialtera , in his tripU , in^ 

aquales differentia, ZJ ineunt enim 
9. 6. ternario : linario, 

i? operitur prater hac tertium^Ana^ 
logia genus harmonicum , nec 
eadem olferuatur numerorum diffe^^ 
r entia , nec ratio pmilis ^ fed confe^ 
runtur inter fe partium excejjus^^ ha^ 
lentj^ rationem eandem , quam ma^ 
ximus numerus ad minimum , vr- V;- 
dere efi in his, 6. 4, 3. quorum diffe^ . 
r enti a funt maioris tirmedijl^inarU 
Hs^ medij^ minoris ynitas: E fl au* 

tem linar 1] ad \nitatem ratio ea* 
dem , qua fenarq ad ternariu^ dupla 
Videlicet,, 

2) 2 7) e 



BI/EMENTA 

De fex alijs Analogias formis 
cx quinto Euclidis. • 

Cap. XVI. 

E V elides quinto eleme?j^torum fex 
alias conjhtuie ,^nalogia jfe-^ 
cies^conuerfam^ftrmutatam^coniun^ 
Bamydifunclam^euerfain^e!s^ aqua, 
Qonuerfa ejl ^cum fumptis^quatuor 
numeris ^in quibus ^^\^t fe habet primus 
ad fecundum.^ ita tertius ad quartu^ 
concludimus ordine conuerfo^quod ejl 
fecundus ad priinum^idem ejje quar~ 
tum ad tertiumdfoc modo : Ji eJl, 8 . ad 
fcut. 6. ad. 3 . erit econuerfo. 4 , ad 
%.fcut.i.ad.6. 

Permutata e fircum primus ejl ad 
fecundumyfcut tertius ad quartum, 
(sr ex eo concluditur primus ejJe ad 
tertium, fc ut fecundus ad quartum: 



ARITHMETICA. 2 ’ 
yt fi efi^%, ficut.6,ad,i, erit fer^ 

mutatim, 8. ad^ 6. ficut, 4. ad tria^ 
inter qms eadem omnino ratio e fi, 
ConiunBa yocatur ^ cum e fi pri» 
mus ad fecundum^ ficut tertius ad 
quartum: ynde collidimus primum 
cum fecundo e fie ad fecundum ^quod 
e fi ternus cum quarto ad quartum: 
yt fi e fi, 8. ad, ficut, 6, ad, 3. erit 
coniunBim,i2, ad, ficut, 9-ad,^, 
DifunBa e fircum primo ^ ficu» 
do eodem modo fe halentihus , quo fi» 
eundus O* quartus ^concludimus di fi 
ferentiam primi O* fecundi eHm fer^ 
,uare proportionem ad fecundum^qua 
feruat differentia t er tij d7« quarti ad 
quartum: yt fi funt, iS,ad, 6, ficut, 9, 
ad,i, erunt, ii,ad,6,ficut,6,ad.'^, 

£ uerfa efi^ cum primo & fecundo^ 
tertio itidem quarto eandem inter 

3 fi 




elementa 
p proportionem feruantihns , colligi-^ 
mfts primftm ad differentiam ipfus* 
met fecundi fe habere ^quemadmo^ 

dum tertium fe habet ad differentia^ 
qua vincit quartum:yt Jlfunt. I2. ad 
Ap.fcut. 9. ad, 5. erunt. \ 2 ,ad, %,fcut 
ad fenarium, ^equa ^^nalogia 
ejldti' qua propof tu duobus numero^ 
rum ordinibus eandem inter fe ra^ 
tionem feruantibus^colligimus medqs 
inter mi fis ^ inter extrema fimilem 
ejfe proportionem."\>t Ji fumantur tres 
numeri .12. ex altera parte 

tres alij, 8. 4. 2. cum jtt ytrorunque 
ratio eadem concludere licebit, 12, 

3. extrema prioris ordinis eo modo fe- 
fehabere^quo.%, , 2 ,extrema fecudL 
Simplicia principia artis, hoc ef^ 
diffinitiones , haBenus tradidimus: 
qua fequuntur ad alteru genus, per- 
tinent^ 



) 



arithmetica. 28 
tinent^funtj^ dignitates e^'^poj{ula* 
t a arti conficienda ^ gernofce* 

da apprima necejptria. 

Dignitates Arithmeticx. 



O J^nls numerus e fi maior quali- i 
het fua parte. 

Ea pars minori dicitur maior ^ z 
qua fortitur minorem denominatio^^ ' 
nem^inor qua maiorem. 

Omnis numeri monas efipars ah- 3 
quota ^denominata ah ea. 

Omnis numerus totus a monade 4 
efi^quota eius pars monas nuncupa- 



tur. 

Omnis numeri partes fimulcolle- j 
Ba aquantur fuo toti. 

humerus crefeens ex maior u ad- 6 
ditione ^maior efi eoMUi crefett ex 
ditione minorum. ; 

^ Z) 4 



E L E M E N T A 

7 Qji^ donfurgunt aquali multitu* 
dine yrntatum^ funt ad inuicema^ 
quales, 

8 hi numeri funt ad inuice aqua* 
les j quorum partes eiufdem denomi* 
nationis funt inter fe aquales, 

9 Si aqualibus numeris aquales ad^ 




II Si ab aqualibus numeris aquales 
numeros demas ^ repdui erunt aqua 
les, 

J2 Si aqualibus numeris addantur* 
inaquales^inaquales confurgent, 

13 Si ab aqualibus auferantur ina* 
quales ^r emanentes erunt inaquales, 

14 Si numerus in monadem ducitur, 
aut contra fidem numerus femper 0* 

^ rietur, 

15 T>uobus inaqualibus numeris pro* 
pojit is yji differet ia maioris addatur 

minori 



ARITHMETICA. 2 ^ 
Tninori numero , relinquentur aqua^ 
les numeris 

Si numerus ducatur in alterum^iS 
^roduBus fefe habet ad multiplicans 
dum^vt multiplicans ad y^nitatem. 

Si numerus diuidat alium^ qui di 17 
uiditur ad diuidentem fefe habebit^ 

' yt quotiens ad y^nitatem. 

Qui ad eundem numerum relati 18 
aquales feruant proportiones ^funt 
ad inuicem aquales, 

S i duo maiores numeri tertiu ali- 19 
quem efficiunt^O* duo minores pari- 
ter ^qui ex coniunBione maiorum pro- 
creabitur maior erit, 

E>adem ejl proportio maioris nu~ 20 
meri ad minorem^ qua partis ad par 
tem eiufdem nominis. . ^ * 

Quoties numerus d numero fub- 21 
traht potejly toties in eo potejl ^ nu- 
merari. 



elementa 



r t 

Petitiones feu poftulata." 

; I "V T Umerum in infinitum crefice- 

2 Isl ullum numerum in infinitum 
decrefcere, 

3 U nitatem pari numero adiunBa 
imparem reddere, 

4 Unitatem impari adiunBam efi-^ 
ficere imparem, 

5 Quiuis numero innumeros afii^ 
gnari pDjfe aquales, 

6 JrCaiorem numerum non nume» 

I 

rare minorem. 

Demonftrationes decem. 

TP X ^Arithmetica ynam tantum 
aut alteram demonfiratione in 
exemplum ajjumpfijje yifus efi Ari^ 
* fiote, nos tamen has paucas ex yarijs 
lihri^ SuclidU hic apponendas du^ 

ximus 
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xtmus : quarum ali(Z ad ea , qua ex 
arte i fla T> ialeBicis ^hilofophi^ 

cli lihris inferta funt , pertinent: alia 
(geometricis intelligendis funt nece fl 
far ia . ISlemini itaque mirum Vide^ 
atur ^fl ex tam multis has tantum 
decerpferimus . T orro in his traden - 
dis hanc fecuti fumus methodum , yt 
frater Campani commentaria , aut 
T heonis , demonflrationes fngul^^ 
qua hanc, operam deflderare Vide^ 
hanturdn partes diflinxerimus,pro^ 
hationihus omnihus explicatis atque 
explanatis . Sic enim feramus 
cillime 5 etiam a rudi fimis quihufq^^ 
perceptas iri . Sumpfmus quoque 
T heoremata aliquot in his noflris 
demonflrationihus y yelut Hypothe^ 
fes , demonflrationihus eorum pra» 
termifis yqu\d ardua atq^ dtfftciles 

nimis 

"i 

\ 



. . < 




ELEMENTA 

nimis Videremur , alijs per^ 

multis neutiquam intelligi pojjent. 






Theorema primlim. 17. fepti 

mi Euclidis. 

/ 



VnitM si duorum numerorum ^ter^ dul 

J catur in dlterum^qui inde producen^ 

la 12 tur erunt aquales ^feu potius idem 
® ^ ytrohiq^ proueniet. 



N vmem numerum multiplicsre dicitur, quS^ 
do quoU funt in ipfo unitates, toties coma 
ppniturmultiplicdtus,cr gignitur aliquis . Ex qua 
dijfinitione perjpicuumeuadit y quoties multiplicaa 
m numerus ripiritur m tertio, qui producitur, to* 
tUs unitatem ejfe in multiplicante : er contra, quo* 
tiens unitas eji in multiplicante, toties multiplicatu 
in tertio illo reperiri,qui ex multiplicatione procre 
atur, Sint igitur a cr b numeri,crexa in b pro* 
ueniat Ctidem jttiamex b in a producetur. Cum 
enim ex a in b proueniat c, per diffinitionem pro < 
ximhradifam erit b in c, quoties unitas in a. lam ' 
fi unitas ad a fefc habet, quemadmodum b ad c 
(numerat enim unitas a, ficut b c)permutatim er* 
go quoties unitas in b, toties a in c. Qjtod etiam 
per i6.feptimi pej^icuum euadit,qua ita habetis i 

numerat 
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numerat mitds aliquem numerum , quoties tertius 
quartum, erit quoq^ permutatim, ut quoties unitas 
numerat tertium, toties fecundus numeret quartum. 
Quia igitur a toties coaceruatur in c, quoties in 
b ejt unitas, fequitur ex definitione ex b in a fieri 
c, quod probandum erat. 

Dembnftrationis explicatio. 

Demonfiratione efficitur ex b numero in a fieri 
c, idq; tribus rationibus, 

Trima concludit^ quoties 'vnitas 

eflm a ^toties b tjjem c^inhunc mo^ 

dum. ' 

Quando numerus numerum multiplicat, quoties 
unitas eji in multiplicante,toties multiplicatus tji in 
t er tio,qui gignitur,' 

Atqui a multiplicat b, cr gignitur. e,.. 

Ergo quoties unitas eji in a, toties erit b in c. 



Secunda concludit ^quoties ynitas, 
in b ^toties a in c^in hunc modum. 



Quando numerat unitas aliquem numerum, quo* 
ties tertius quartu,erit permutatim, ut quoties uni* 
tas tertium, toties fecundus numeret quartum: 

Sed unitas numerat a, quoties b c. 

Ergo quoties erit unitas in b tertiojoties afe* 
eundus erit in quarto c. 







'U 

a 

Confiat 
expramif* 
fa diffini* 
tione. 

Efi hypOM 
thefis. , 



Conflat ex 
i6.feptimt 

Efi concla 
fio prace* 
dentis» 



Tertia 



^ ELEMENTA 

\ 

T ertia colligit ^ quod prohandum 

erat^ ex b m a fieri c, 

Conlidt Quando quot funt unitates 1« aliqtw numero, 
txpramif* toties alter coaceruatur in tertio , tertius jit ex du* 
fu definitio primi in fecundum. 

At quoties unitas eji in b, toties a ejiin c. 

E/i conclu ^rgo ex du(tu b in a fit c. 

fw pr£CCa 

dentis. Theorema fccundu.iS.feptimi. 

^ B Si ynus numerus in duos ducatur^ 
3 multiplicatione^ 

^ c eandem rationeyn habebunt , quam 
^ fnultiplicati 

M vltipUcet d utrun^ duorum numerorum 
b cr c, gignantur d cr e, dico eam fer 
nare proportionem d ad e, quam b ad c. N<im 
p a multiplicat c, ZT prouenit dycrit b in d, quo* 
ties unitas in d. Kurfus,fi d multiplicat c, ZTpro* 
ducitur e, erit itidem c in e, quoties unitas in 4 
per diffinitionem traditam. Itd d b,zre c aqud* 
v liter continent, nam quoties d unitatem. Ergo ficut 

^ ■ d ad b.ita e ad c. Qt^are permutatim erit d ad 
ipficut b dd c, quod probandum fuit. 




Explicatio. 



2) emoh 



'A R I THJH E T 1 C A.’ 
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Vemonftratio probat d dd t eamferudrcprp* 
portionem^ quam b di c^irilm rationihiM* 

Trima concludityb ind^^ c m 

e reperiri^ quoties initas in 4 , 

Quando numem humerum muUiplicatt quoties 
mitafeft iii multiplicante , toties multiplicatus ejh 
in tsrtio,qui gignitur, 

‘Atqui d multiplicat b, CT producitur d, itidc 
multiplicat c, cr producitur e. 

Erunt igitur b in d, gt c in e quoties unitas 



t» 



1 

«i 



tn d. 



Secunda concludit ^id ejje d ad 

iy quod e ad r, in hunc modum, 

'humerorum ad eos,quoscx aquo continent, ede. 
dem eji proportio: , . 

Cotinent autem d b,cr e c ex <tquo,nam quoe 
ties d unitatem. 

Ergo d ad b, GT e ad c eadem erit ratio. 
T ertia concludit , quod demon-» 
Jlrandum erat yid efje d ad e y quod 
bade. 

Eropofitis quatuor numeris, fi fit primus ad fee 
eundum, ftcut tertius ad quartum , eritficut fecun^ 
dus ad quarlum,itd primus ad tertium: 

Atqui d ad b perinde fefehabet,atq; e ad e. 
Ergo quod efl b ad c, id erit d ad e* 

T heo 



Ex fe patet 

Ef donclii 
po prace* 
dentis^ 



Ex permite 
tata prott 
portione. 

Conclufio 

pacedentis 






ELEMENTA 



d 

b 



e 

f 



5 

2 

12 



24 
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h 
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Theorema tertium. 20. (cptimiV 

^ ty/ fuerint tjuatuor numeri f ro^ 
portionales ^quod ex duBu primi in 
iifltimum producitur , aquum ejl e/, 
j 2 ft ex duBu fecundi in tertiu. 

P KoportionaUs numeri uocantur, ({ui fe omnes 
eadem proportione rejpiciunt* Sitproportio 
a byficut c ad dy fiat^^ex a in d c,cr« 6 in e 
f: erunt proculdubio e CT f numeri <equales. Ducas 
turenim a in h, cr fiat g, erit per decimam otia* 
uam prxcedentcm g ad dy ficut b ad d* Cum<^ ^ 
per 17. ex b in a fiat gy cr ex eodem b in cfy 
erit per decimam otlauam g ad f, ficut a ad c* 

• P g feruat proportionem ad e, quam h ad 
dy cr idem g ad f eandem feruat yquam a ad c, cu ' 
illorum proportiones fint eadem, erit g ad e cr / 
proportio eademiergo «cr f funt numeri aquales» 

Explicatio. 

Demonfiratio probat c cr / effe numeros aqua^t 
leSyquorum e producitur ex duilu a in dy f uero 
exdudiu b (n Cy quatuor rationibus* 

^ rima concludit^ f ducatur a in 

hytsr fiat g ^ g ad e fefehahert^fi’- 

cut h ad d^i7i hunc modum. 

Si 
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Sinumsruf uim m duos duUtur.qui gignuntur Bx.iS,fe* 
€X multiplicatione eandem rationem habent , quam ptimL 
multiplicati. 

Atqui a multiplicat by ergignitur f, idem a ^ypothe^ 
multiplicat b cr producitur g, r^* 

Ergofteut b ad d, qui funt numeri multiplica* 
tiyita g ad e, qui ex multiplicatione procreantur. 

Secunda probat^ ex b m a fieri 
gy hoc modo. 

si duorum numerorum utercp, ducatur in alte* a 

rumyidem numerus utrobiq^ proueniet, ttimi 

Atqui ex a in b fit gy r • 

Ergo fi b ducatur in a. idem g fAroueniet. ptypothem 

T ertia concludit ^ ejje g <td f 
cut a ad c. 

si numerus unus in duos ducatur , geniti eandem E5f.i 8./e« 
habent rationauyquam multiplicati, ptimi. 

Atqui ex b in a fit g,0" ex eodem b in c, fy Hypothem 

Ergo g ad ferityficut a d c. ^ fis. 

Quarta colligit ytjuod demonfiran 
dum eraty e f eJJe numeros pares. 

si unius numeri ad duos fit eadem proportio, ne* . 
c# cVi. flo, #p.m: nxfcpata 

Atqui g ad e cr ad f eandem feruat propor* pracem 

tionem. , ' . , dentibus. 

Ergo e cr ffunt nmeri aquales. 

E Thto 



.Jt' 



s 

4 

6 

c 

^4 



4 

h 

c 

d 



ELEMENTA 

Theorema quartum;; 
22 . feptimi. 



5 



Si fuerint duo numeri fecunduri 

2 fuam proportionem minimi^ ip f erue 

ad inuicem primi, 

S int duo numeri a crb fecudum fumpropor» 
tionemminimit dico ipfos fore ad inuicem pri* 
mosSi enim non fmunumeret eos x, fecundum i, cr 
c; Erit^ per i8. d ad Ctjtcut a ad b. Et quia 
d cr e funt minores acr b, fequitur a cr b non 
effe fua proportionitmnimos , quod ejl pofuioni 
contrarium, 

7 ) emon ftratio explicatione no in^ 
dipet. 

Theorema quintum. 2LO(3:aU!. 

8 Siquatuor numerorum continue 
proportionalium primus fuerit cu* 
27 ^us^ quartum euhum ejfe necejfe ef, 

S int quatuor numeri continue proportionales 
4f h f» d, /!t^ <t cubuffdico d ^tUm fore cum 

hum 

j ‘ , 






5 . 
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hum, Vriticipio quod decima nona demon/iratione ' 
concluditur flatuatur principijloco : Si duorum nu 
merorum duo medij proportionales fuerint nume* 
riyipfos folidos fore atque fmiles. Quod exem» { 
piis multis oftendi poteft, cr in pr^ajfumptis nu* ^ 
meris euadit pejficuum . Cum enim inter. 8 . CT 
27. duo medij proportionales intercipiantur . iz 
cr. 18 . in quibus, qUif eji proportio primi ad fe* 
eundum , eadem eji fecundi ad tertium , cr tertij ‘ 
ad quartum: nam utrobique eji fefquitertia , ipfi 
extremi . 8 . cr . 27. /«n t numeri folid i , cr fimiles^ ‘ 

uterque enim cubus , Ex theoremate ijlo pendet 
propofui demonjiratio» 

Quoniam enim inter a d duo medij proportio* 
nales intercipiuntur b c, erunt ipfifolidi , cr finii* 
le's: 

Atqui a ejl cubus exhypothepi 
"Ergoo* d erit cubus» 

Explicatio. 

Demonftratio opendit , cumlnter d d duo me} 
iij proportionales fuit numeri b c,CT a pt cubus, 
d quoq; fore cubum unica tantum ratione. 

Si duorum numerorum duo medij proportio* Ex.p.odf* 
nales fuerint numeri , ipft folidi erunt cr pmiles, ut 
p unus pt cubus , fu quoc^ cubus cr alter. 

Atqui inter a d duo medij proportionales funt Hypothcd 
Humeti c b, ps* 

E a Gr^t 



fk4 



4 

h 



c 

f 






ELEMENTA 
Ergo 4 d [olidi erunt cr fmilcs , ejl dutem d 
cubus ex hypothefuergo CT d, c^uod fuerat demon* 
flrandum. 

Theorema fextum.23.o£l:auu 

^ Si duorum numerorum ^ quorum 
€4 proportio fuerit fcut cufi ad cul?umy 
alter yter fuerit cubus , erit quot^ cu^ 
,8 htu alter. 

S \nt duo numeri a b feruantes eandem propor 
tioncm.quam [eruant c d, fitq} a cubus, dico 
' b cubum effe, Necejfe eJl enim c d. [olidos ejfeCT 
fimiles ,cum fmt cubi, quod ccnfatexA^.odaui, 
Inter ip[os itaq; cadent duo medij proportiona* 
les per.18. totidem igitur cadent inter a b per.S» 
cClaui, qu£ demonjlratyfi inter duos numeros numc 
\ji quddlibet cotinuc proportionales ceciderint, in* 
^cr omnes eiufdm proportionis totidem cadere, 
medij inter a b fmt e f. Qttonw igitur quatuor 
numeri a, e,f, b continue proportionales [unt,CT 4 
tji cubus lergo b erit cubus, quod fuerat demon* 
. Jlrandum. 



Exp 



Heatio. 



Demonjlratio co eludit, -p a cr b perinde fefe 
habeat atq^ c& d, quifunt cubhO" a fu cubus, b 

cubum. 
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arithmetica; 

€uhtm fore quatuor rationibm. 

Trima colligit , c d ejpfolidos 

Jlmiles, in hunc modum. 

Omnes cubi funt folidipmiUs, 

At c d^nt cubii «4«i. 

'Ergcuf^idi CT fimiUs, Hypothe* 

Secuda concludit Jnter c d duosP^* 

cadere numeros continue progortio^ 
nales, 

si fuerint duo numeri folidi fimiks , neceffeeft 
inter eosyduos numeros continue proportionales in^ 

f Conclupo 

Atqui c d fmthmufmodt 

Ergotnter c cr d duo intererunt medij, ^ 

IT ertia colligit ^int er ^ a h duos 

tjuoj^ interejje proportionales, 

si inter duos numeros quodlibet continue pro* Ex.8.0(54 
portionales ceciderint , totidem inter alios eiufdem ui, 
proportionff cadere efl necejfe. 

At inter, c d cadunt duo numeri, CT 4 b eande ^/® concltt 
habent cum iUis proportionem, pr£ce* 

' Ergo inter a b duo cadet proportionales e f dentis* 

Toflrema ojlendit^ b ejjecubum^ 

quod juerat dem*oJlrandum, ex 12 o« 

si quatuor numerorum continue proportiona* ^^ui, 

V <^3 11 ^^ 



t 

■jif 



ELEMENTA 
lium primus fuerit cubusyquurtus quoq; erit cubus: 
Ex pr£ce* ’ At t/f» h, funt numeri proportionales, ^ 4 
dentibus* efl cubus. 

Ergo b erit numerus cubus: 

' . . Theorema feptimutn. , 

3. noni. 



f 

z 

d 

h 

e 
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32 SinumerHs cufpHs in [eiffum 
catur ^(juimde producetur ^erit cu» 



8 
^Ar 






4 Olt </ cubus numerus,ex quo in feduiio fiat b,di 
^co b fore cubum . Sit enim c latus a numeri 
cubi,ducaturq;infeipfum, 0 ‘fiatd, certe ex c in 
d fiet a, quod manifeftu efi ex Uteris cubi numeri 
diffinitione* lamcum c feipfum multiplicans ef* 
fidat d, quoties unitas efi in c , toties erit c in d , 
per diffinitionem prim£ propofitionis: 

Qjiare qu£ efi proportio unitatis ad c, eadem 
efi c ad d\ 

Kurfus cum c feipfum multiplicas efficiat d, CT 
multiplicans d producat a,per.i 3 . qu£ eritpro* 
portio c ad d, eadem erit d ad a. Ex quibus fcxs 
quitur unitatem, c, d,CT a ejfe continue propor* 
tionales, contineriq^inter unitatem Z 7 a, duos me^ 
dios numeros continue proportionales. Porro cum 
£ m feipfum duClus efficiat b, quoties unitas At a, 
toties 4 in b, eritqj proportio unitatis ad rf> ficut 
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4 4(1 h: cum^ Inter unitatem cr a dtio med^ nua 
meri mterfmt proportionales, 'mter a quog} cr b 
totidem Intererunt, fmt^ f CT g, quod probatur 
cx.8> oStauu 

Si igitur a,f,g, b, funtquatuor numeri cotinue 
proportionales, cr a ex hypothefteficuhu/i: 
Brgoperpracedentem b erit cubui, quod fuerat 
iemonfrandunu 

Demonftrationis explicatio." 



Demonjiratio probat, Ji a cubui numerus hi fem 
ipfum ducatur, cr producatur b, b ejfe cubum fex 
rationibui. 

Trima concludit^ Ji c latus cubi 
numeri a in feipfum ducatur fro 
ducatur d^ex duBu c in d Jieri a^ 



in hunc modum, ^ • 

-Latus cubi numeri efl numerui, ex cuiu* du^u m 
feipfum bis cubus producitur, • y/i cubL 

At c ejl latui cubi a, 

Ergo ex c in feipfum bis fiet a, atqui ducere c ^ypowem 
in feipfum bis nil aliud eft, quam ducere c in d: igiJ^^* ' 
tur ex c in d fiet a, ^ . 

S ec unda concludit ^ ynitatemad 

c ejfe,jtcut c ad in hunc modum. 

OHMio numeri» numerum muUipUent t quoties 

E 4 <««*« 



tJypotbc* 

fis. 



Ex. i3,fem 
ptimu 

Hypothcm 

fis. 



Ex diffiin* 
tionc pri* 

ttt€, 

hypothefjs 



ELEMENT A 

unit^ e[i in m4tiplicante,toties multiplicului eft _ 
in tertio , qui gignitur. 

At c feipfuni multiplicat, Cf fit d, ' 

Ergo quoties unitas in c, toties c in d, eritq; 
proportio unitatis ad c, qux eji c ad d. 

7 " enia concludit^ qua efl propor* 

tlo c ad dy eandem ejje d ad a ^ in 

'hunc modum. 



si numerus unus in duos ducatur, qui gignuntur 
ex multiplicatione eandem [eruant proportionem, 
quam multiplicati. 

At ducitur c in feipfum p‘fit d, ducitur quocb 
cind,Grfita, . 

Ergoqux cjl ratio c ad d, eadem erit d ad d, ' 
exquibus [equitur unitatem, c,d,ZT a e[[e conti*^ 
nue proportionales, contineriq; inter unitatem CT 4 
duos numeros continue proportionales. 

Quarta concludit , ejje proportio^ 
nem yfnitaeis ad a^ Jicut a ad in 
hunc modum. 

Quando numeras numerum multiplicat, quoties 
unius efi in multiplicante , toties multiplicatus eJl 
in tertio,qui gignitur. 

Atqui a in [eipfum ducitur,0‘ fit b. 

Ergo ficut unitas ad a, ita a ad b. [ 

Qumta concludit , inter a h / 
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duos interejje numeros froprtiona- 
les^in hunc modum, 

si inter duos numeros numeri quodlibet contU Ex. 18, oi 
me proportionales ceciderintyinter omnes eiufdem 
proportionis, totidem cadere ejl neceffe. 

Atqui inter unitatem cr a duo medij interfunt, pr£ce* 
eliq^ ficut unitds ad a, ita a ad b,^ dentibuit» 

Ergo duo erunt medij inter aCT b»f fcilicet 

cr g. 

Tojlrema colligit ^ h ejje euhum^ 
quod erat demonfirandum^in hunc 
modum, 

si quatuornumerorum continue proportionaliu Ex-j* 
primus fuerit cubus, quartum cubum effe ejl necejfe. 

Atqui a,f,gyb funt numeri continue propor* Expracem 
tionales,ejiq; a cubus, dentibus* 

Ergocr b erit numerus cubus', 

• Theorema oclauu. 4.noni,quo 
vfuseft Arift.cap.j.primiPoft. 

Si cubus in cubum ducatur ^ qui a ' , .8 

inde producetur erit cubus, ^ 

S int a cr b cubi, jiatq; ex a in b c, dico c c 216 
fore cubum. Ducatur a infe, crfiet d,eritq^ 
pe r procedentem d cubusiEt quia per, i S.feptimi 

Ei (fi ■ 



elementa 

tjia di b, ftcut d ad c, conflat ex. ij, oSiaui # 
cjje cubum. 

Explicatio. 



Bx.^.noni. 

"Efl hypom 
thefis. 



"^cfKonflrutio concludit, cum fint a cr b cubi, 
Crex a in bfiat c, c ejfc cubum tribus rationibui, 

Trima ofi’edit a m feipfum dti 

catur^a^ jiat d, d ejp cubum, 

si cubus ducatur in feipfum, dui producetur cu^ 
bus erit. 

At a,cum fit cubus, in feipfum ducitur, Kor fit d. 

Ergo erit d cubus. 



Ex. i8./c« 
ptimi. 



Secunda colligit, ejp a ad b,licut 
d ad c. 

Si numerus unus in duos ducatur , tjui gignuntur 
eandem rationem habenUquam multiplicati. 

Atqui a ducitur in feipfum, fiti d, ducitur e* 
tiamin b,crfit c, 

Ergoficut a cr b, ita d cr c. 



T ojlrema colligit ^ c ejje culum\ 
quod fuerat demonjlrandum^ 

Ex. 2}. om Si duorum numerorum, quorum proportio fuerit 

aui. ficut cubi ad cubum , alteruter fuerit cubus , erit 

!.n(C‘ 4 i.iuifunt cubi.cri 



Ergo c erit cubus. 



Theorem<t 



r' 
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Theorema nonum.2i.noni 



Si pares nUmeri quilibet compo- 2. a. 6 

nantur jtopojteus ex omnibus par erit. * b * 

C omponantur numeri '4, b, c, ejui finguli funt 
pares, totus a, c erit par. Nam quonia unuft 
quifyi ipforum a, b, c, par efl , partem habebit di* 
midiam, quod confiat ex diffinitione paris numeri» 

Quare cr totus a c in duo dimidia diuidi poten 
rit,ac per diffinitionem numeri paris, totus 4 c par 
erit, V 

fDemonJl ratio facilior efi ^ quam 
yt explicatione indigeat. 

Theorema decimum. 23. noni. • 

i 



$ i impares numeri componantur^ 
< 37 * multitudo ipforum fuerit impar ^ 
numerus ^ex quilus componitur ^er it 



C omponantur numeri impares a, b, c, quorum 
multitudo eji impar, totus a, c erit impar, 
'Auferatur a c unitas ,cr relinquatur e parnu^ 
merus, cum igitur a b fit par, per. Z}, qua dea 
monflrat, Ji numeri impares coaceruentur , quo* 
tum multitudo fit par, numerum ex eis compofitum 

tjfe 



tmpar. 



5 

4 



7 



/ 



ELEMENTA 
effe p(trem,fi iIUs addatur r, tottu a e erit par per 
procedente: toti huic, fi unitas addatur fiet impar: 
at unitate addita fit a c, totus igitur a c efinu» 
merus impar» 

H ac 
der at . 

Qjn de Arithmetica Jcripferut^ 
omnes ferme Lo^ijlicam feu Compta 
tutoriam yidentur cum ea coiunxif» 
fe, qua in fola contemplatione yerfd^ 
tur^ fed nolis \el ol hanc caufam illa 
pratermittere licelit , quod fcilicet 
po^it ex alijs commode peti,^ ad 
difciplinam Arijlo» nil omnino ofis 
.ferat. 



quo<^ explication*e non deji^ 



■/ 



Finis Arithmetica: inftitutionis. 





5 ^ 

Qmd G come- 

TrTTa, 'ET QJVOT 

cius principia, & parces. 

e OM ET ni ^ 

yna ejl ex JirCathem4^ 
ttek^ Arithmetica fola> 
pojlerior , c at eris omni^ 
hus ordine prior , ' demon jlrationu. 

firmitate longe fuperior:^ua magnis 
tudinum, figurarum, terminorum 
in his exiflentium rationes ferpen* 
dit , ajfeEionesj^ yarias ad magni^ 
tudinem pertinentes certi fiima ra^ 

tioneinuefiigat .acinejfe ipfi argu^ 
mentis neceffarijs demonflrat . Hu^ 
ius ^sjuemadmodum aliarum-fiuas 
pleri(j^ fiecerunt pari esttjuarum alte-^ 

ra tn contemplatione fola confifitt^ 

■ * ” altera 




< 





ELEMENTA 



altera in aBionem opm refera^ 
tur , ^rior Jtmplex ejl yna , hdc 
in tria membra diuija ^ Itimetria^ 
^ lanimetriam ^ eir Stereometriam^ 
metiri corporum molem ^fecundum 6^ 
mnem partem ac dimenjtonem^ arte 
docet d7* inHrumentis : prima linea,, 
hoc eJl , longitudinis , fecunda extre» 
mitatis ^ latitudinis^ tertia altitu^ 
dinis menfuranda rationem ojlende^ 
te, 7^ oh is propoftum ejl^eius tradere 
elementa , qua in contemplationem 
folam incumbit . Continet perinde 
atq^ t^rithmet, ars ijla firmi fima 
principia:quoru alia fmp licia funt^ 
alia compofta, T)e quibus omnibus, 
quatenus infituti nofri ratio pofis 
lat, dicendum e fi. 




Diffinitiones fimplicia 
principia. 

fnd^ni 







/ 
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TC T ^^gnitudinU frincifium fun 
Btis efl , quemadmodum nu^ 
merorum '\>nitas, 

^ urt^Elus ejl ^cuius nuSaeJl ^ars^ 
in coniunBa collocatur quatit a^ 
teicuiui fluxu ^perinde ac p yefligiu 
aliquod relinqueret , linea depribid 
JicC ath emat icis int eluditur, • 



Linea ^efl longitudo pne latitudi 
ne ^cuius extrema funtpunBa, 

Ba efl hreuipima extenpo^ cuius me^ 
dium non declinat ah extremis . / n^ 
flexa flu oh liqua , cuius medium ah 
extremis diferegat. 

Ex linea fluxu extremitas defer i 
hitur j qua longitudinem latitu^ 
dinem tantum ohtinet , altitudinis 
expers: (tr lineis clauditur. 

QorpM^perfeBiflimam magnitu^ 
dinem ^fuo fluxu eff^icit extremitas y 

trihui 



t 







ELEMENTA 
tril?HS continetur dimenjtonihpts^lon^ 
gitudinedittitudine craJiitie:cUti 
diturjf^ aut "Vna extremitate^aut glt$ 
Yihus j Vr talu6 d7* J^hara^ 



De angulis. 

A lSlgulus , ejl duarum magnitu^ 
dinumcontaBtu mutuus^ no re^ 
ElV i ac entium: aut potius magnitudo 
altera parte jinita^ ^ duahu6 lineis j 
yel extremitatibus comprehenfa , fe 
non re cie contingentibus, C ont a Bus 
reBus linearum^ e jl quando ex dua^ 
bus yna coalefcit^atq^ conflatur. 

Anguli prima diuiflo efl infoli^ 
dum^0* planum: Planus ^efl lineans 
contaBus^non reBe iacentium: S oh» 
dus^flue corporeus^ efl qui ex pluribus 
planis angulis ^tn ead^e fuperflcie mi^ 
mme conflit ut is ^ ad idem punBts 

concur» 



cocurrentihus e jf icitur , Comfrehen^ 
ditur itd^ angulus folidusy V/ mini^ 
mum^ribus lineif reBis^t^ tribus fla 
nis angulis, 

Planus angultis \ aut reBilineus 

eB 5 aut curuilineus^ aut mixtus. 

Bilineus ejl , ^ui ex reBis lineis con fi^ 

citur: Curuilineus ^qui ex obliquis: 

SrCixtum ejficiunt reBa obliqua^ 

\ *• * 



cum coeunt. 

T> iuiditur ^naquej^ haru formaru 
flant anguli in alias fraterea Jj^e» 
cies. /P e Bilineus^ in reBum^acutu^ ^ 
obtufum. R eBu angulu efficit linea 
reBafufer reBam incidens ad fer- 
fendiculum^ Vr a d. Cum aute linea 
"\>na aliam inter fec at ^non ad ferfen^ 
diculum , [ed oblique , fiunt anguli 
obtuf acutus . Obtufus maior ejl 
reBo^yt e. ^cutusreBominor^t c. 

F Curui- 



elementa 








{^urmlineas an>gul(^ tres hahee 
jj;ec%es^ConcauuYn^Conuexu^e!s^ M e 
dium, ejiy^uem dua linea 

circulares continent ^fef e fecundum 
interiorem f artem contingentes: Con 
uexum efficiunt <jUO(j^ linea circula^ 
resyqua fe fecundum exteriorem far^, 
tem contingunt : JtCedius ai eifdem 
conjlituitur ^ cum altera fecundum 
jpartem interiorem , altera fecundum 
exteriori ^ad ide gunBu concurrunto 
Mixtus angulus tres ^uo^ fuh fe 
formas c'otinet: K^dngulum cotingen^ 
tia^qui fit ex c%taBu reBa hnea ad 
curua fecundum exteriore gartem: 
^ngulu femicirculi^qm groducitur 
ex contaBu diametri^ eir circuferen^ 
tia in interiore parte circuli\&**^n>^ 
gulum portionis circuli yquem efficit 
reBa linea non duBa per centrum 
. . cum 



I 
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ct4> circumferentia circuli: /juoru 



mnium exemfU in fuhiellis figuris 



cernuntur: 



Dc figura* ^ 

^ Igura e fi ^c^uoe aut extreme y>ne 
clauditur ^aut flurihus , T^lana^ 
qua in extremitate de fcrigta {lineis 
comprehenditur, Solida^qua claudjr 
tur extremitatibus,^ lana ^aut rotu* 
da efi^aut reBilinea, Ttotundacircu 
Ium continet , ^ quas irregularet 
(j eometra appellante ^ 

Circulus efl plana figura ^^nica e\ 
linea comprehenfa^qua circumferen^ ^ 
tia dicitur \ in cuius medio punBus 
e fi fi quo omnes linea ad circumft* 
rentiam duBa pares funt, 

Dimetiens circuli , e fi linea per 
centrum aBa ^ytrincjue in circunfi- 

F 2 rentiam 













/ 



UtEMENTA 
rentidtn Aejincns, 

Semicirculus,eft figura diametri^ 
fjr al^fcifa' circuli circumfer etia co- 
frehenfa. 

SeBio , [eu portio circuli , ejl cju<t 
fuh reBa linea , 6^ portione cirtuli^ 
aut maiore ^aut minore femicirculo 
continetur:yocaturj^ linea huiufmo^ 
di cordaportio \er)> circuli^arcus. 

^reain circuloyCir inalijs figu- 
ris^ appellatur fuper fides ^ qua intra 
lineam^aut lineas comprehenditur. 

Rotunda figura irregularis cur- 
ua linea yna continetur ,fed in ea no 
e fi punBus , a quo hnea ad circumfe- 
rentiam duBa^paresfint : "^ft out fi- 
gura j aut lentis. 

ReBilinea figura , fiunt qua fuh 
re Bis lineis continentur : cuius in fi- 
'nita fiunt fiorma ^ ^ numero late- 

rum 
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rum^ atej^ angulorum nome accipiue. 

Trima e fl triangulum ^quod tru 
ius laterihui continetur ^ totidem 
angulis. 

^equilateru^uod tribus confiat 
aquis lateribus: Ifofieles , quod duo 
tantu habet aqualia latera.Scalenu^ 
cuius omnia latera inaqualia funt. 

Efi dP* altera trianguli diuifio ex 
angulis de fumata , in Orthogonium^ 
quod reBum ^num habet angulum: 
n^mbligonium^quod obtufum \>num 
habet acutos duos : Oxigonium^ 
cuius 'omnes acuti funt anguli. 

Figurarum quadrilateraru qua^ 
dratum^eB quod a quilaterum dp* ^e^ 

B angulum e fi , 'vt d. 

^Altera parte longius ^uod re Ba^ 
gulum quidem e fi , fed non aquilate^ 
rum , V/ 







F 3 T.om-- 













i ' 



elementa 
^ omhus , cjui a^uiUterus ifed re^ 
B angulus non efiy vr f 

T^omhoides , qui neq^ aquilaterus^ 
neq^ reB angulus ejl:hahet tamen 
jfofta latera aqualia , g ares an- 

gulos ^'vt g» 

^Ita ah hisy qua quatuor conti- 
nentur latenhus^rage^a dicuntur, 

• Figura quinq^ lateribus c‘o flans y 
pentagona e fl y^t i, 

Qtia fexhahet latera\ hexagona ^ 
Vt d. Sicj^ inimmenfumexcrefcunt. 
Figura folida , eflqua aut extre- 
mitate yna clauditur , aut pluribus: 
cuius forma funt permulta^quas per- 
fequinon eflnoflri inflituti, 

^afls in omnibus fl guris reBili- 
neis appellatur linea ^qua Jubijci ac 
fubflcrni cateris intelligitur : reli- 
qua latera yocantur, 

Fara- 
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7araUll<z linea^funt reBalmea^ 
qua m eadem fu fer ficte defcrifta^ dZT^ 
etiam fi ytrauisex farte in infini^ 
tum froducantur ^unquam concur» 
rent. > 

In Spado faratellogramo, ea , qua 
diameter fecat fer medium faraltr 
Uograma , circa eandem diametrum c 
confifiere dicuntur. 6 orum 'xero^qua 
circa eandem diametrum confi fiunt ^ 
\numquod^ cum duohus fiufflemen^ 
tis gnomon af fellatur , vr in frofofi^ 
ta figura a h c d quadratum a g 
r K, CJT* faruulum quadratum k/ 
h d y qua diameter a d fer medium 
fecat y circa eandem diametrum dt^- 
cuntur confifiere, deliqua g fi 
c K., y h Jufflcmenta yocantur: 
ynuquodq^ autem quadratu cu duo^ 
hm hu fufflementu dicitur gnomon, 

4 ^ydxio 



by Gi 



by GopglC*^ 



I 



^Axiotnata/cu dignitates, < 

1 XJ a yni eidem fi^nt aqualia] 

JtU inuicem funt aequalia^ 

2 iequalihus <equatia addantur^ 
yel idem commune , quae procreantur 
funt aqualia. 

3 S i ah aqualthus auferatur aqua^ 
lia , qua relinquutur erunt aqualia, 

'4 . Si inaqualihus inaqualia adij» 
dantur , omnia erunt inaqualia, ^ 

j Si ah inaqualihus aqualia aufe* 
rantur , reliqua inaqualia erunt, 

6 Ojia eiufdem funt duplicia , aut 
aque multiplicia^aqualia ejje fhi in^ 
uicemefl necejje, 

7 eiufdem funt dimidiu^aqua-» 
ha funt ad inuicem, 

8 Opta fhimet c*oueniunt funt quoq^ 
aqualia^ 



Omne 
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Omne totum maim ejl [ua parte^ 9 
omnibus fartibus Jtmul fumftis 
aquale. 

^Poftulata.^ 

A Quouis funBo in datum quod- ^ 
cun<j^ punBum reBam lineam 
ducere. 

^ eBam lineam de finitam in con- ^ 
tinuum reBumj^ producere. 

Super centrum quo duts ^ occupato 5 
quantolibet interuallo , circulum </(f- 
feribere. 

Omnes reB os angulos ad inuicem 4 
e aquales. 

Si linea reB a fuper duas reB as ce S . 
c i der it , anguli ex eadem parte 

duobus angulis reBis minores fue- 
rint^ duas Hias in eandem farte pro- 
traBas^coniunBumiri. 



F 
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HeBam 
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"ELEMENTA 

6 ^ eBam Irneam , yel ohlitjuam a 

dato punBo^ quod intra figuram efi^ 
ad extremu quodcun^ punBum in 
eodem plano fignatum eduBafiipjiui 
figt^ra latera interfecare, 

^ 7) u as re Bos lineas fuper ficte nul^ 

lam claudere. 

Sunt alia tam pofiulata^quam 

axiomata his fimilia pene infinita^ 
qua longum ejjit percenfere^ 




THEOREMA 

primum, 

T* riangulum aquilaterum , fupra 
datam reBam lineam collocare. 



S U retiaUnea a b, pede uno circini in <t coUo^ 
catOyO’ altero uf^ ad b extefo,circulu defcriba 
per tertiam petitionem y c d b: KurfiUyferuata 
eadem circini extenfione y fuper punClum b alterum 
defcribam circulum priori aqualem i <iui fe in duo* 

bui 
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IfUfpunihs 'mterfecabunt c, cr &. Ab intcrfeitio^ 
ne altera, ut c,ad pun^alinex a b, re^as duof 
tineas ducam per primam petitionem: erit^ faSlum 
triangulum aquilaterum, a c b. Nam quia d cen* 
trp a , circuli c d b duUx funt linea a b,cr a 
c ad eius circumferentiam , erunt aquales per cira 
culi diffinitionem. Eadem quadratione linea b a, 
cr b c pares erunt, ducuntur enim i centro cir* ‘ 
culi a c e ad em circumferentiam, lam cum lU 
nea a c,ej b c aquales fmt linea a byipfaquo^ i i 
erunt aquales per primum axioma. Ita relmqui* 
tur. Utera omnia trianguli a c b effe aqualia, ac 
proinde facium effe triangulum aquilat erum, quod 
fuerat demonjirandum. 



.. Explicatio. . . * 

Demonflratio probat, triangulum d c b aqul 
laterum effe tribus rationibus. 




T rima concludit yhn e as a Cy&* 4 
l ejje f ares yin hunc modum. 

Omnes linea dutla d centro ad circumferentia 
pares funt. 



Linea a c,.CT a b ducuntur d centro ad cir* 



eumferentiam. 

Ergo linea a c,CT ab funt pares. 



tionc arcti 
IL 

Nypothe* 






Secunda 



'Ex*i,dxio 

mate. 

Ex prxcem 
dentibus. 




ELEMENTA 

Secunda colligit ^ lineas a b fSjd 

h c paresejpi argumento Jtmili^& 

ex eodem principio duBo, 

7 " ertia concludit , lineas a c 

h c pares ejje ^ in hunc modum. 

Quafunt eidem aqualUyfmt ad inuice equalid* 
Line£ a c CS* b c funt<equalesline£ a b, 
Ergofunt adinuicem ^quales. Ex quibus fequU 
tur 'm propopto triagulo latera omnia ejfe aqualia. 

Theorema (ccundum. 

A !D ato punBo^ cuiuis reBa lineae 
propofita aquamreBam lineam 
ducere, 

S lf a puntius datus, cr b c linea propopta,cui 
apundo a ducenda pt aqualis, a puntiumcof 
iungam cum altero extremo linea b c, nempe c per 
lineam a c, piper quam conpUuam triangulum a* 
quilaterum per pr ace dentem a c d, lam pedecir* 
eini i« extremo c coUocatOyCr altero fecundu qud*t 
titatem b c linea expanfo^deferibam circulum e h 
per tertium po(iulatumyCr latus trianguli aquiUte* 
ri d c protraham ufq; ad e ^ ut pt linea tota dee: 
fecundum cuius quantitatem deferiba circulum e f 
cr Utus d a trianguli protraham ufq^ ad f. Erit 

ita^ 
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iU^Uned a fylines b c aqualis» Nam b c cr c e 
dqualcs funttcum ex eodem centro ducantur. Rurfui 
d fCT d e funt itidem pares propter eandem cau 
fam. Ab his auferamur d a d c latera aqualia 
trianguli , qua fupererunt linea c e cr a f erunt 
aquales per tertiu axioma.Quod Ji linea c e aqua 
Useji a ftCr eidem aqualis b c/b.c igitur cr a f 
pares erunt per primum axioma» 

Explicatio. 

Bemonflratio probat in propoftta figuralineam 
a ft qua duCia efl a dato punito 4, propofualinea 
b c aqualem ejfe quatuor rationibus. 

Trima oJIendit^lineM h c ^ c e 

aquales ejp , inJyunc modum. 

Omnes linea duila a centro ad circumferentiam 
pares funt. 

Linea be CT c e ducuntur a centro ad circu* 
ferentiam. 

Ergo funt aquales. 

Secunda oflendit^ d f (T d e pa^ 
res effe limiti prorfus argumento ^quia 
ducuntur a centro circuli e f ad cir 
cumferentiam» 

T er tia demonstrat Jineas e c 
d f pares ejje, 

^ ^ Sial 



Ex diffinio 
tione circu 
li. 

Hypolhe* 

fis. 



E L E M E N T A 

Ex. 3 , axh <equdlibus auferantur tequaliaitequaUa rea 

tnlte. Knqutntur, 

Zx praeeo i f,cr de fmt pares,- 

dentibus fublatts partibus aqualibus c d,tT a d, 

quafupererunt linea c e^e^ a f erunt aquales, 

? 6 flrema demon flrat , a f 
dem ejje h c. 

Ex. I . axio eidem funt aqualia , funt fibi inuice aqud^ 

mate, Ua, 

Linea b c aqualts ejl li/nea c CtCtideaquaa 
lis eft a f. 

Ergo irnea a fCT b c funt aquales,quodfu9a 
r at demon frandum. 

Theorema tertium. 

fD u ah U6 datis re Bis lineis inaqu^a 

lihm^a maiori minori aqualem reBa 

lineam ah fc indere, 

S int Unca dua a b,cr c d, cra maiori c d, 
fit minoti aqualts abfeindenda . A pundlo c 
duco aqualem a b, ut pracedens docuit: fit^ e e. 
Ac centro c, interuaUo autem c e, deferibam cir* 
culumjineatn c d intcrfecanteminpuneiof Linea 
c f aqualis eft linea c e, cr eidem aqualis erat d 
h: erunt igitur ab^V c f pares per primam 
munem fentctiamAtadinaioriUnea c d,abfciffa^fi 
mmori a b aqualts fcilicet c f. 

Explicatio 

- ,00 O0 
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Explicatio. 

J^mdnftfdtio probat Uncam cf,(^U£a maiori 
e d abfcmditur,£quolm effclmc^ 4 b,duabmr 4 
iionibuc. 

^rima oflendit ^ linea c f aqua- 
lem e fp linea c ejn hunc modum. 

VincaduUa 4 centro circuli ad circumferentia ^iffnia 

funt pares, 

Line£ c fer C e ducuntur 4 centro circuli ad “* 
circumferentiam, H>powc« 

Sunt igitur pares. 

S ecunda concludit dineam e f a- 
qualem e fp tinea a quod fuerat de- 

monfrandum. 

Qgaeidemfunt aqualia, funt ad inuice aqualia»' 

Vmea a b eji aqualis linea c e, Ct eidem e c Ex.i.^xio 
aqualis ef linea e f mate. 

Ergo e fer ab erunt aquales. pracem 

dentibus. 

Theorema quartum. 



Quorucunq^ duoru trianguloru duo 
latera "Pnius , duobus lateribus alte- 
rius fuerint aqualia &* anguli his 
aquis lateribtfs conte ti aquales , erit 
■ " " bafis 




ELEMENTA . 
lafis h(t [i ^ ^ rclicjui anguli ynius\ 




S int duo trUngula ab c^d e Utu4 a B 
cequale lateri d e, calatus a c aquale lateri d 
fy cr angulwi a aqualis angulo d. Dico bafim b c 
aqualem ejfebafi e fi & angulum b angulo e, an* 
gulum c angulo fy crtotam trianguli a b c fu* 
perficiem fuperficiei tridguli d e f aqualem, Su* 
perponatur cr accommodetur triangulum a b c 
triangulo d e fi ut angulus a cadat fuper d angu* 
Ium, latus a b fuper d e, GT a c fuper dfi Certe 
ifta omnia cogruent pbimetipfiSyV ne<^ angulus an^ 
gulum excedet , nec latera unius trianguli, latera aU 
terius, per odauum axioma, Rurfuscumlatus a b 
conueniat cum latere d e, V" a c cum latere d fi 
pungit b congruet pun^o e, CT c punilo f: qua* 
re bafis b c congruet baft e /, cr erit ipfi aqualis* 
Alioqui fi extremis pungis linearum cogruentibus, 
Imeanon congruerent , una extra alteram caderet^ 
cr claudertnt fuperficiem,quod repugnat ultimo po 
fiulato. Quod p linea omnes trianguli unius pares 
funt Irneis alteriuSiV" anguli angulis , totum trian* 
gulum totierit aquale. 



Ex o^auo Defttonfirdth im <tfcipit wc pmUimo dxioma* 




axiomate» 



te,&l 
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Msit er unica fere rationtj quod demonftrdnium 
€ft,concludU ad hunc modum» 
QUapbimuicecongruunt^fantiequalU. o o 
Sed fi triangulum abe, triangulo cdf fupef* 
ponatur cr accorttodetur anguli angulis cogruuty 
Cflmed lineis. 

Ergo CT anguli pares funtangulktCrUnealU 
Ueis,& totus triangulus toti triangule efi x qualis. 

Theorema, quintum. 

I fofcelts trianguli ejui funt ad 1^4 
fm anguli f par es funt. Q^od f eius , , , 

duo latera reBe protrahatur^ jient 
ijuo^ue fuk haji duo anguli inuicem 
aquales .quo y fuse fi ^riJloteleSi 

2 4 . cap. prmi 7 r iorum, 

sit triangulus a b c.cuius latus a b,pt aquate Ia* 
teri a e: dico angulum a b c. aqualem ejfe angulo 
Mcb. Qgoi fi protrahantur a b,cr 4 c.ufq^ ad d» 
Cre,fiet angulus d b c,xqualts angulo ecb. Pro« 
trabis 4,b.cr a,c,conPUuam lineam 4>(f, xquaUtii 
li/net a e^ptr tertium theorema: & educam lineae 
eb,cr cid.hiK ita conftitutu mtelligo primu duos 
triangulos a.b,ejCT a.c.d, qui aquales funt & xqui 
anguli, l^am prioris Utera a b,CT <i,e, aqualia funi 
duobus lateribus alterius a,c:et a dtungulus aycomu 
nieutri^tergo ptr pracedentem, bafts b e, aqualis 

« ttU 













elementa 




trit hap c d,cr angulus e,aqualis angulo J,cr 4n« 
gutus a b e, iequalts angulo a c d . Item alios duos 
triangulos inteUigo dbc,crecb: qui ofiendun* 
tur effe £qui lateri, cr aqui anguU^am latera M 
cr c d, trianguli b,d,c, funt aqualia duobus laterU 
hus e c,cr e,b,trianguli e b c:cr angulus d, angulo 
eiergo per pracedentemMps bap,& reliqui angu 
Ii reliquis angulis.Quare angulus d,b,c, edxquam 
Us angulo ecb, quod pcundo loco fuerat demon* 
ftradumAUi enim funt fub bap ifofcelis poptL lam 
totus angulus a b e,eH aqualis acd : pergo 4 toto 
auferamus aquales angulos ec b,crdbc,qui fu* 
pererut a b cjCXa c b, erunt aquales per tertiu axio 
ma, qui funt anguli ad bafm ifofcelis popti, quod 
primo loco fuerat demonkrandum» 

Explicatio, 

Demonfratiofumptis hypothepbus, cr conPi* 
tuta pgura,demonftrat in primis triangulos abt» 
CT a cdejfe aquiangulos cr aquales i/n hucntodu, 
^ Omnium triangulorum,quoru duo latera unius 
* fuerint aqualia duobus lateribus alterius, Cr angu 
liaquilateribus contenti aquales , erit baps baP, 
er deniq^ totus triangulus toti aqualis. 

Sed in propoptis ita res fefe habet, 

Brgo totum triangulum toti par erit, Cf* angulus 
a b e, aqualis angulo acd. 

Secunda ratio ofendit partem poPeriorem an 
gulos,qui funt fub bap dbc,CTsc b, pares effe. 

Omnium 



^«BOMBTRICA. 5« 

Omaiim tTuiigiilorm,quorS duo Ultra uniui 
fitcrint nqualia duobus lateribus alterius, crc. fei 
w propofitis triangulis , Utera db,^^ do, trianm 
guli d b c, aqualia funt lateribus alterius e f,cr e bz 
, Cr anguli d c aquales. ‘ 

Brgo anguli, qui funt fub bafilfofceUs e cb,Cf 
i b c,erunt aquales. 

Tertiaratio concludit priorem partem,angum 
tosabc,0‘acb,quifuntad bafmifofcelispaa 
rcsejfe. 

Si ab aqualibus auferantur aqualia, qua relin* 
quunturfuntaqualUt *"‘*^*‘ 

Sed totus angulus e ba aqualis erat toti angulo 
i c <i,cr ab his ablati funt aquales anguli d b csjr ' 

tcb,qui funt fub bafi. "**"“^“**- 

Ergo qui relinquuntur anguli ab CtCacbg 

erunt aquales, quod fuerat demonjiranduitu 



Theorema (cxcum.S.primL 

Omnium triangulorum^uorum 
duo Ut er 4 ynins fuerint atqualU 
duohus Uterihfis diter ius ^ ^ bafis 
iaf aqualis , qui continentur aquie 
lateribus ^an^uli erunt aquales. 




% 



Sint duo triinguU 4bc,def,fit^ latus a € 

Q H aquali 






BLE MENTA ' 

^<juaU lateri d fXT b c,£guale efXT 4 h hdfls , £» 
gualii bafi d e. Dico angulum c pdrem ejje angulo 
f,angulu a, angulo d,crb,e.Namfi triangulum unui 
alteri fuperponaiur cr accommodetur ycertt opor 
tebit latera lateribum congruere^cr bafim bafiyper 
o^auumaxioma.Bt pun^usf cadet fupercy alio* 
gui Irnea non ejfcnt pareSyUt ex altera confiat figu 
ra»cadet quoque d fuper ayCr e fuper l/.Ua anguli 
omnes unium erunt pares angulis alteriut,quod fue 
ratdemonfirandum. 

Explicatio. 

j^emonfiratio unicahacratione concludit pr§ 

> ) pofitum, angulos aquis lateribus contentos pares 

EX.», axto aqualUyfibi kuiccm congruunt, fed 

taltra unim trianguli aqualia fimi kuriim alit* 

tU. ■ " riui.crhafistafi. 

£rgo fi alter alteri accommodetur , cr la.era 

^ , congruent, cr anguli angulis,Qt^arc necejfe efi an 

guloseffe pares* 

Theorema fcptimum. 9 primi. 

^ 2)atu angulum fer aqualtd fe^ 
cdre, 

/ sit datum angulut,qtiem oportet iiuidere a bc, 
Imea ipfum conti/nentes, fiant aqualeSyfint a b c,CT 
^ trahatur Imea b cfuper quam confiituatur 

triangulum 
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trUnguhu,fiue nquiUterWtfiueaquicrurtu hdc, 
pun^ij} 4 d Imta rtda iungantur a d . Dico iUam 
diuidcre angulum a in duo dtqualia.Sunt enim duo 
trianguli,b a <i,cr c a d: quorum latera unitu funt 
dqualia lateribw alteriuifiiUcet b a^v a d>V c 4 ' 

Cr adicr bafis b d,bafj b c. Qt^are per prttceden 
{ tm anguli ^quislateribw contenti b a dj cr cd d, \ 

I pares eruntUa conflat totum angulum bac ditds 
l fum effc m duo aqualia/ ^ 

ExplfcTitio. 

Concludit demonftratio angulum bac tperli^ 
ncaa dtdiuifum ejje m duo aqualia unica ratione* 

Qt^orum triangulorii latera unim aqualia funt Ex. ^,4xio 
lateribus alterius, cr bafis bafi,Anguli aquis late* mate* 
ribus conteHti funt aquales. 

Sed duo latera b a,CT d d,triangu\i b d a,aqua 
tu funt duobus lateribus alterius c a,cr d a, crbaf 
fis b d,bafi d c. 

Ergo anguli b a d,CT e d d*aquis lateribus con < ‘‘ » 

tenti,pareserunt.Q^are totus angulus b a, c, diuU 
fusefi m partes aquas* " 

Theorema oftauuttuo.primi. 
2)afamreffamimeam^era^f^4 
lia diuidcre. 






SHUntididital4ptr4<imMdab,fuptt iffm 

G 19 («1^ 



4 



d:^'r 



/ 



j^x^iuriOf 



Ex hypO0 
^kefif 




ELEMENTA 
'ionfiituam triangulum dquilaterum a BctCfdn* 
guhtm c diuidam m partts /equas per prdcedentu 
duUa Irnea cd* 

Dico Irneam c dJiuidere Irneam ah per £qua* 
lia,Sunt enim duo trianguli a c dXT b c d, er late 
fa prioris ac^er dc, funt dqualia lateribus alte^ 
riui b f,cr d c,cr angulus e unius,par angulo c, al 
tertus» Erit igitur per quartam bafts a d,£qualie 
bafid b,quod demonftraniumerat,. 




Demtnllratio unica ratione propofitum eona 
eluditili/ntam ab^a Irnea cd, ‘m partes aquas effk 
diuifam* 

Quorum triangulorum latera funt £qualia,cr 
anguli aquis lateribus contenti parestbafisbafiefi 
aqualis* 

Sed duorum triangulorum acd,etbc dMte* 
ra funt aqualiatCr angulus e par angulo c: 

Ergo bajis a d, aqualis baftdb» Lma igitur 
ah ’m partes aquas ejl diuifa» 

Theorema nonum.ii.primh 

fDaiareBa Imca^a Jigno ineat 
fgnato^reBam /ineam ad re Bos an 
gulos excitare. 

Sit 
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Sit datulmtd a bypgnetur in ca pun^ui e^A quo 
fit educenda perpendicularfs.per.) .conftituam U* 
neam b c aqualem linea a c:& fuper totam a 6, eo 
fiituo triangulum aquilaterum abd,ac tande ex* 
traho ex punito cjmeam c d»hanc dico effc per pe 
dicularem ad lineam a b . Sunt enim duo trianguli 
a c dyCr b c dicr quia duo latera ac^cred unius, 
funt aqualia lateribus cbyZTcd alterius , cr bafis 
a dybafi b d,eritper. 8 . angulus a c d^aqualU angum 
lobe d.Qgareuter^ eorum eritreUm.Cum enim 
reUa Irnea fuper reCta confijlcns angulos utra^ 
parte aquales fecerit, uter^ dqualium angulorum 
rc^us e(t,0‘lmea,qua fuper altera copftit,eft per 
pendicularis . Quare Irnea c d, ad lineam a b erii 
perpendicularis* 



DemonUratio colligit lineam c d, effe perpen* 
diculare,&angulos a c d,CT b c d,ejfe re{los,dua* 
hus ratiottibus.Prima concludit pra fatos angulos 
effe pares, ^ 

Ceorum triangulorumlaterafuntaqudlia,cr Ex.8.pf£ 
haps bap aqualis , anguli aquis lateribus contenti 
funt aquales* 

Sed latera ac,CTcd funt aqualia lateribus c b Sunt hyp 9 
€rcd,crbapsad,bapbd* the, 

Brgoanguli a cd,crbcd, erunt aquales :tiam 
continenturaduis lateribus* * 





L 



£x prtctt 
4cnitbus, 




B L E M E M T- A 

lineam c d ejfe perpeniicuUrefH ^ m hmc 
modum. _ 

Cum rc04 linea fuper re^a confjflens utrobi^ 
angulos aquales fecmhuter^ iUorum angulorum 
elire^ui,q’ li/nga, qua fuperalUra cadUeJl per» 
fendicularis. 

At Irnea cd, efficit aquale f angulos. Ergo gypet 
pedicularis eji.gT anguli^quos cofiituitJuntreaU 

Tbcorcma dccirnumjs.primi. 

C um rpHa linea fu fer reilacon 
pfiehs^ angulos fecertt^aUt duos re 
ilos^ut duobus re Bis f ares efficiet.* 



Super retiam edi cadat Irnea ab ,qua fi fuerit 
perpendicularUifaciet duos angulos redos per cS 
uerfionem diffinitionis lutea perpendicularis . Si 
autem non fit perpendicuUrU,ducatur a puntio b 
perpendicularis i per, ii.be, erunt ^ duo anguli 
eb c,cr ebd retii per eandem conuerjionem . lam ^ 
eum duo anguli dba, crabe fint pares angulo 
- db edpft cum angulo cbe, erunt aquales, duobM ^ 
retlts. Quare tres anguli dba,abe,crcbep4» 

V f es. funt duobus retits* 

|:e ; r Sed angulus c bUieH aqualis duobus angulis 
c hc, tb a, ergo duo anguli cb a,crabd,funt 
aquales duobus retiis . Hinc fit totmfpaciunit . 
ffUQd cirem^at puntlum quod uis j» fuperficie 
, ^ pkna» 
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fUm , ^uatuor nilis angulis ejji £quaU • 

.. Explicatio, 

Vmolirationis prior pars explicatione no egei» 
Altera eim pars toncludit angulos c b aXJ dba, 
tffe pares duobus re^is hts rationibus-Prima colm 
ligit%duila linea perpendiculari bt* angulos cbe» 
l^ebdejfe re^os, 

Clcm reUa fuper reHam conftfiens, angulos fe^ 
ceritadmuicem aquales, uter illorum anguioru 
eft reUus. 

Sed anguli propofiti fiunt 4 linea b e ad ptrpU 
diculum duUa* 

. Igitur funt anguli reUL 
Altera colligit angulos reUos cbe,ebd pares 
tffe angulis tribus eba,ab d,e b c 'mhunc rnodH 
Si aqualibus addantur aquaUa,aut idem com» 
muneyqua reliquunturfunt aqualia. 

Sed anguli duo e ba,ab d,aqualtsfutU angulo 
t b d:nam partes aquales funt toti. 

Ergo fi utrtf^ addamus angulum communem 
c b e,duo anguli cbe,ebd, pares erunt tribus atm 
gqlis e b Uya b d,t b c, 

^Tertia, ojiedit angulos cba,ab dyaquaUs tffe 
angulis cbe,eb a, a bd, aquales effefmiU argum 
mento» 

Si aqualibus addantur aqualia, aut idem cornu 
ne, qua relinquuntur funt aqualia, 

Sei angulus cba aqualu efi angulis c b e, e ba, 
y " G S totum 



Ex diffinim 
tione reiH 
angu. 
Hypcthok 



Ex» 

mate. 

Ex.p.axh 

mali* 



/ 



Ex 2 : axia 
mate» 
Ex.p»axia 
mate^ 



elementa 



tctumtnim aquale eft partibus* 
igitur fi utrirqi addamus communem angulum 
ab d,anguU cba,abd aquales erunt tribus angu 
iiscbe,eba,abd. 

Qgarta colligit quod demojirandum erataan* 
gulos cbayab dyejfe pares duobus re^Us, 

Ex ratio* Qua eidem funt aqualia, funt inter fe aqualia. 



Ergo anguli cba,abdy pares erunt angulis 
cbe,ebd.Q^arecmhi reUifinty pares iUi erui 
duobus regiis. 



Sintdualineaab,ey cdtfeinuicemfecantesin 
punilo e,angulus deb par erit angulo a e c,cr an 
gulusc eb angulo aed.Erunt enim per, li duo an 
guliaecyCTceb aquales duobusreilisAtcm^an* 
^ ■ guli cebyCrdeb erunt per eandem pares duobus 

? > rt6lis. Quare cum omnes anguli re^i fint^aquales, 

/ priorespofterioribuspareserunttSiigituraufem 




Theorema vndecimu. i5.primi. 




Omnium duarum linearum fe 
^ inuicem fecantium^omnes anguli co 
^ ira fefofti funt actuales. 



ramus 



geometrica. 54 
ramm communem Mgulumc e b,€rUangului4e 9 • 
aqualis angulo d e b.Eodemmodoreli^Moppofi 
ti oftendentur aquales» ^ ' 

Explicatio. • 

Dcmonjlratio cocludit angulos deb^V 4 e Ct 
oppofitos effe pates duabus rationibus.Vrima coU 
Ugit angulos aec,crceb, item^ angiHos ceb^ 

CT* de b, effe pares duobutre^liSgac proinde inter 
fe aquales ad hune modum* 

Kefla Unca fuper re^am con/tfl es, angulos efm Ex 1 1.' 
ficit redos, aut pares, duobus replis, fed priores 
funt ex Unca e c, fuper re£iam a b cadente , poffe» 
rioresexUneaeb,fuperre^am,dc, 

Ergo utri^ pares erunt duobus redlu^nde fit 

ut pnt priores pofierioribus aquales, nam per pom 
fiulatum. 4. omnes re funt aquales. 

Secunda concludit quod propofuu e fi,hocpa» Ex.J. axio 
fio: ft ab aqualibus auferantur aqualia , uel idem mate* 
eommune,qua relinquuntur funt aqualia. 

Sed anguli acc,cr ce b, pares funt angulis e Ex pracea 
ebfCrdeb, ^ denti* 

Ergoftabijsauliramuseommuttemanguluce 
b,quirelinquutureruntaquales,aec,Cdeb.Sim 

mili argumento offendentur aquales cebpued^ 
oppofiti. 

Theorema duodecimum. 

; . 16. prim[. 



onnfe 




ELEMENTA 
Omnis trianguli yno latere pre* 
duBo y exterior angulus l^trouis in* 
teriori oppojito maior e fi, 

Protrahatur triaguli ab e latu* ufcj» ai i, anm 
gulus dbct maior ejl angulo hac^vbca* I>iuU 
dam enim per lo. lineam c b, per aqualia in pun* 
Ho e:zr protraham a e, uf^ ad f, ut fttt f,aqua^ 
Usae,? rotraham quo^ lineam bf» inteUiguntur 
iuotrianguUcea.O-bef.crquiaduolateraa 

: ' r, cr e c, trianguli aec funt aqualia duobiif latem 

ribusfe^crebjriangulifcb^crqngulusetunius 
aqualis eji angulo e alterius per ptfmijfam, funt 
tnim anguli oppopti , erit per. 4., angulus e c a, 
aqualis angulo e bf unde pt, angulum e bdy ma* 
ioreme^e angulo bea. Simili argumento proba* 
bituT idem angulus eb d, maior effecaby 

Explicatio. 

- T^emonPratioodeditanguludbeymaioreeffe 

Ex.4.Pro. ^ ^ haefola rationeiQi^orucunq^ trian* 
Hypothe* latera unius funt aqualia duobus late 

ribus alteriuSyCr anguli his aquis lateribus conten 
t i aquales, erit baps bapaqualis,cr totus triagu* 
E* prace* Ius toti tridgulo aqualis. Sed latera a e, cr e c, 
iente, trianguUa e c,funt aqualia duobus lateribus f e$ 
treb, trianguli f e b,t!r angulus e, unius aqua* 
Iit angulo e alterim^cum pnt contra fe popti.Br* 
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$6 angulat tca, ttqualis erit angulo cbf. Quare 
cum angulus cbd, maior fit angulo e bfiefi enim 
U pars iRiwi, maior quo^ erit angulo eca, quod 
itmonfirandum fuerat. 

Theorema decimumtertium 
18. primi. 

Omnis trian^ult longius latus ^ ' 

maiori angulo agpoptum e fit 

Sit m triagulo abe, angulus a , maior atigu* . 
lo e, latus c b» maius erit latere a b. Si enimfit V 
aquale, erit per 5. angulus a, aqualis angulo e, 
quod ed contra hypothefim, Si autem a b,fit mam 
iut fiat aquale per, 5. fit^ d b, aquale c b. Eri 0 
ergo per. 5. angulus deb, aqualis angulo bde. 
Sed bdcejl maior angulo bac, per. 1 6'. ergo b 
edefi maior bac. Quare erit etiam maior angu 
loacb. Eietita^ ut pars fit maior toto. quod cum 
fieri nequeat, [equitur utrum ejfe quod [utrat de* 
monfirandm. 

Explicatjo. 

Demonfirat io concludit, cum fit angulus a ma* 
ter angulo c, latus b c, maius ejfe latere a b. Hoc 
argumento. 

Aut eji aquale, aut minus Sed nee aquale^e ni 
nus: igitur maius erit, non ejfe aquaU ojienditur 
adhunc modum* • , * 

: ■ • Ai»£U 






Ex. 1^« 



Axioma: 

'B.XpT£, 



' 'fs- . 



Us* 



E t E M E N T it 
AnguUtquifuntfuper baftm £qu4t 






Sed 4sCrc, funt anguli, fupra bafm ifofcclu 
pojiti* 

Igitur erunt aquales. 

Non effe autem Utuu a h maitu latere c bjhk ra* 
tionibus colligit. Prima concludit angulum dcb^ 
aqualem effe angulo b d c, eodem modo quo CT 
pracedens. 

Secunda concludit angulum b d c, Morem effe 
angulo b ac, ad hunc modum; 

Omnis tridguli angulus externus tnaior tft utro > 
uis interno oppofito. 

Sed bdc,eji externus angulus trianguli dacg 

Brgo angulus b d c, eji maior angulo oppoftm 
io b ac. 

Tertia colligit incommodum cr impoffibUet 
partem maiorem effe toto. 

Qi^od e^ maius maiore, maius eH minore. 

Sed angulus bde,e/i maior angulo b ac, angit 
toi autem bde par eff angulus bcd. 

Igitur angulus bcd maior erit angulo b ac at 
angulus b ac maior effe ponebatur angulo bea: 
fiet igitur, ut angulus bcd maior fit angulo bcOg 
auius efi pars,quod efi impofiibile. 







uartum 



.. ^ 






19, primi. 



CmnH 
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Omnii trianguli maior angulus 

maiori lateri oppojitus ejl^ 

Sit triangulum 4 b c^cuiui angulus 4 fit maiof 
angulo cjatus a c maius erit latere a b . N4m 
ft non fit maiuSiOUt squale erit,aut minus : at neu^ 
trum ejfe pote fi . Primum squale non erit , fieret 
enim ut anguli 4 c ejfent squales, cum fint ad bat 
fim ifofcelistper quintam» Qtjoi eB contra hypo* 
thefimMinus quo$ ejfe non poteft , effet enim an* 
gulus c minor angulo a,per prscedentem.QBaa 
re relinquitur, latus bc maius ejfe latero a b. 

Demonfiratio facilior eft, quimut expUeatioa 
ne egeat. 

Theorema decimumquintum, 
27. primi. 




Si reffa linea fuper Juas reBas ^d\6 .^ ; 
ceciderit^ duosj^ angulos fili inuice 
aquales fecerit jreB a illa linea erut 
aquidifiantes. 



lAnea a h cadat fuper duas lineas c d, 
& e f, cr fecet lineam c d in puntfo g , CT 
lineam e f^in pmilo h ^fint^ anguli d g h, 

cr ehg 





f t U M E N t A 

icqualtiydico linedt cd,cr tfyejft £<luUU 
' p antes Nam fi non finf\concurrant ergo ad d fi irt 

puncto Ifiet triangulum Ig h , cuius g e(t angulus 
txternus» qui cum pdfitus fit aqualis effe angulo b 
coalternoMm intrinfec&.quam extrinfeco^accidit, 
ut exterior angulus triaguliparfit interno oppda 
pio, quod repugnat decimofexto Theoremati, 
Inhocquo^nuUadcfideratur explicatio^ 




Theorema dccimutnfcxtutnif 
29.primL 

Si dualud linek a^uiJifidntihfH 
y linea fuperuenerit^duo anguli coaU 
terni aquales erunt , angulus ex^ 
trinfectts angulo intrinfeco fUopfo 
pto aqualis ^itej^ duo anguli intrtn- 
feci ex alterutra parte conflttuti 
duohm reBis angults aquales^ 
Explicatio. 

Dmonflratio multis partibus continetur.Pria 
fita concludit angulos g,0’h coaltetnos,elfe squd 
Us arguniento ducente ad incommodum. 

Si angulus bgh nonefl aqualis angulo chg,al 
ter eorU erit maior. Sit ergo maior angulus chg. 

Cmdus 
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Cumduo anguli ch gyCrghdfint aquales duobut 
rc^fs.Brgo per. i$,propofitione duo anguli bgh 
Cr dhg erunt minores duobus reilis . Ergo per 
^..petitionem du£ Irnea a b,cr c d^p protrahatur, 
concurrent uerfus partem bG‘dtm pun^o aliquo, 

K. Quare non erunt aquidiftantes , quod cum pt 
contra pre poptum^popiimus enim ejfe aquidiPan 
teSytelmquitur propoptos angulos coalt^rnos bg 
h CT ch g effe aquales. - 

Secunda pars monPrat angulum gextrin fecum \ 

aqualem effe angulo b Xntrmfccopbi oppopto, cr 
cx eadem parte Imptofiac ratione: 

Angulus b g h aqualis eH angulo agt^Ergo 
angulus age extrinfecus aqualis eP angulo chg * 
intrinfeco per primam communem fenten tiam. 

Tertia pars concludit angulos g cr h intrmfe 
€0$ cr ex cade parte fumptos effe aquales duobus •'t' 

re^is,ad hunc modum» 

Duo anguli ag e,cr ag h,funt a quales duobus per,i$» 
redis, • 

Sed angulus chg par eP angulo age. Ergo prgee, 
duo anguli agh,cr c h g erunt aquales duo» 
bus redis. 

. 1 

Theorema decimumfeptimu , 32 , 
primi. Ab Arift.fumitur. 37. * ^ 

cap. primi Priorum. 

' , " ' “ H OMfifi 
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\ OmnU trianguli angulus extrim 
^ fectfs duobus mtrinfecis fbi op polit is 
e fi aqualis. Omnes autem tres angu 
los et HSyduohus redis angulis a quos 
ejp necejje efi^ 

Explicatio. 

J^monliratio in primis concludit vn propofitd 
fgura angulum cextrin fecum <equakm ejfe duo* 
buA angulis m trin fecis a b fimul iuntiiSyhoc argu* 
mento: VrotraSla li/ncac faquidiftantilme£ ab 
per, 5 1, angulus totus c diuifus eji in duos fc 4, CT 
fcdAamficcoUigOt 

Per,x pr Angulus fc a eji aqualis angulo a , cr angului 

, fc (J extfmfecui eji aqualis angulo b 'mtrinfeco, 

ver eanae. angulus aed extrinfecus aqualis eji 

duobus iUis ‘mtrinfecU cr oppofitiSA b. 

Secunda pars demonftrationis concludit, tres 
^ angulos ab c fimul iuntlos,aquales ejjc duobus re 
eiis hoc argumento. 

Ter prace, anguli abcycracd funt aquales tribus 

angulis trianguli abe, 

Fcf.itt angulia c b,cra c d funt aquales duo* 

hus reUis, 

V.rgo tres anguli ah c erunt aquales duobut 
retlie. 

Theorema 
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Theorema decimum oftauuiu . 
cx prxcedente dedu6lu . Ab 
A r i ft . fu m p tu. 2 o. ca. I. P o ft . 

Omnk figura re Eli lineat anguli 
omnes exterhi pares funt quatuor 
reElis. 

Ex pra cedenti coUigitur omnis figura polygo 
nia oes angulos internos tot redis bis ejje aqua^ 
leStquot habet angulos, deptis inde quatuor.Vt exe 
pii gratia,quadrati omnes anguli interni bis tot re 
dis funt aquales, quot cotinet angulos, deptis inde 
qudtuor.Cum enim omnis figura polygonia in tot 
tridgulos diuidi pofiit,quot habet angulos, dudfs 
lineis 4 punHo medio ad fingulos angulos, quadra « 

tum difoluetur i/n quatuor triagula. Et quia omne 
triangulu habet angulos pares duobus redis, fiunt 
odo anguli redi, qui numerus duplex eji ad angum 
los quadratuCXBidratu ergo tot habet angulos re 
dos,fcilicet odo,deptis tame inde iUls angulis, qui 
pundu mediu circunfiant,qui no pertinet ad quaa 
dratum.At anguli pundu mediu circunflates qua^i ■ 

tuor funtyUt codat ex. i). Quadratu ergo tot ha» 
bet angulos redos internos, quot cotinet angulos, 
demptis inde qu ‘iior.Ex ijs Theorema propofitu 
facile cocluditur ad hunc modii, Omnis figura p 09 
lygonia omnes anguli interni • er externi bis tot 

H H re% 
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fmtitqudlesyquot habet internos angulos. 
Interni aute bis tot re^is funt xqitales, quot ha 
bet angulosydeptk inde quatuor , Ergo necejfe eji 
externos, illis quatuor re^is e jfe pares. 

Theorema decimumnonumjquo 
vfuseft Arift.ca.i9.2.Prio. 

S i angulus interior pt maior ex^ 
teriori^aut anguli triaguli pnt mag- 
iores duobus reHis^ex necejiitateejfi 
. eiturjineaf a^uidijldtesco currere, 

Vrima pars Theorematis cocluditur ex Theot 
reifiate.ijjn eade propofita figura,tjs rationibus: 
-) Frimayangulus chg interior maior efi angulo 
fer. I age externo,Sed angulus agepar eft angulo bg 

Ex br n (tngulus chg maior ejl angulo bgh, 

^ ccMfirfrf ratio. Angulus chg maior ejl angulo 
b g h.Sed anguli chgyCr dh g funt pares duobus 
fer, 15. retlisiergo anguli bg h,cx dhg minores funt duo 
busreflis. 

Ex prace* Tertia ratio, Anguli dhg,0‘bghfunt minom 

dentibus, res duobus redis.ergo linea a c d, quapopta 
funt aquidiHates,concurret,per quarta petitione. 
Secunda pars Theorematis concluditur ijs ra« 
tionibus,qu£ ex. id, Theoremate uim accipiunt. 
Per. 17. ^ Angulus g a b exterior par eP duobus 

Ptr.16, internis oppofitis ab f,q-bfa:fed f ab aequalis 

efi 

( 

I 
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tSh ab d Agitur tres anguli interni trianguli pare^ 
funt duobus angulis g a b.CT abd» 

Secunda ratio,Tres angulis trianguli funt ma* 
iores d uobus re Ais, ut ponitur ,Sedga b,& abd 
pares funt iUis lYibus, Igitur gab,&abd maio* 
res erunt duobus reAis» 

Tertia ratio^Quatuor anguli g a b,b c a,a b d, 
a be funt pares quatuor reAts » Si igitur ab ijs 
demamus duos angulos g a b,GT abd, qui funt ma 
iores duobus reAis, anguli, qui relinquuntur ex ea* 
de parte b a c,ZT ab e erut minores duobus reAis, 
Poftrema ratio, Anguli qui funt ex eadem par* 
teb a c fCTabe funt minores duobus reAts : ergo 
per quartum poflulatu necejfe cA lineas gc,ey"de 
parallelas concurrere . Qftare fi anguli irianguli 
maiores fint duobus reAts , efficitur plane lineas 
sequidiAantes tandem concurrere. 

Theorema vigcfimum.30.tcrtij 
clemetoru,quo vtitur Arift. 

ca. II. 2, libri Pofterio. 

S i reBilmeus angulus in femicir 
cui» fuera arcu confjlit, reHus ejl. 

Explicatio. 

T^emonflratio probat angulum ab c reAilineu 
in circunferentia femicir culi, reAum effe ijs 
rutionibuu 

. H iij 
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- . VrimdYjitioM^alineainctntrumhdfpene^ 

w»5.Pri, HituTt Atj^uli quifunt ad bafm ifofccliSi funta* 
qualeStMguli a bd,cr a funt fupra bafm trianm 
. i • ' ' guUifofcclisabd:ergoangulia,CJ‘<tbdftmt£m 
quales. 

Secuda ratio monllrat angulos dbc,cr c, tria 
guliifofcelisdb Cyfjfc aqualcStCodem modo. 

Per.3 Z.pr* ^'crfu ratio, Angulus cdb, cum fu extcrior,efi 

aqualis duobus internis oppofitis d b aju a , Sed 
anguli d b <«,er a, funt aquales: ergo angulus cdb 
duplus erit ad angulum dba. Et eadem ratione 
probabitur angulum adb duplum effe ad angu* 
Ium dbc. 

Ver prace. Quarta ratio. Angulus cdb eji duplus ad an* 

gulu a b d,GT angulus adb eji duplus dbc. Ergo 
duo anguli cdb, CT adb ftmul fumpti dupli funt 
> ' ad totalem angulum femicirculi a bc, ac proinde 

, totalis angulus abe efi dimidium iUoru duorum. 
Per prace. Quitita ratio, Totalis angulus abeeh dimidm 

‘ duorum angulorum edb,a'adb,Sed iUi anguli 
er.i}.pr. p^res duobus redi:ergo totalis angulus abe 
femicirculi ejl dimidium duorumredorum. 

- PoJlremaratiOyOmnis angulus, qui efl dimidiu 
er Je no. redorum,eji angulus redus ; Sed angulus 

Per prace, femicirculi abe eji dimidium duorum redoru: er 
go angulus abe femicirculi fupra arcum confi* 

, ftens,re^useji. 




Theorema vigefimum primum, 

‘ ^4'decU 
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94. decimi , quo vfuscft Ariftoce-' • • • ; 

Ics. 22. cap. primi Prior. 

"Dmonjlrdtio ofltndit dimetrum 4 6 cffe irta 




eommenfurabile Uteri a c duHu ad incommodum* L 
Incommodum autem efl^ parem numerum eundem 1 
tffe cum impariXonfiatur autem ex multis ratio » . 
nibus» 

Prima, Comenfurabiles magnitudines eandem ^^fdecu 
habent rationem, quam numerus ad numerum,a b, 
cr 4 c funt commenfurabiles,Ergo eandem habent 
proportionem,quam numerus ad numerum',Sit er» 
go proportio ac ad a b,qualis eflfe ad g, qui funt 
minimi in fua proportione* 

Secunda ratio, Quod ejl ac ad ab, id ejl fe ad 
g.Sed ac ejl maiora biergo e ferit maior g,quare 
t f non potejl tffe unitas, erit igitur numerus* 

Tertia ratio, Sicut ac ad a b,ita efad g : ergo 
pcut quadratum,quod ex a c, ad id quod eji ex a b, quinti, 
ita quadratum efad quadratum g. At quadratum ^ 
a ceft duplum ad quadratum a biergo quadratum "^7* 
e ferit duplum 'ad quadratum g» primi* 

Quarta ratio. Quadratum efejl duplum ad 
quadratum giergo quadratum e f numerus ejl par: 
quare cr e ferit numerus par. Si enim impar effet, 
cr quod ex eo fit quadratu impar effit per uigefi» 
fnum nonum noni* 

Quinta ratio,Numeri minimi in fua proportio 24, 

M,primi funt ad inuicem,e fer g funt numeri mini 

mi. 
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UtUergo criht primiEt efefl p 4 X, ut o^cniinuMt 
Igitur g itppar. Nam p par cffet non ejfent primi, 
tnetirctu/enim eos binarius « Secetur iam per. i o* 
primi ef bifariam in fc, hoc popto pt fexta ratio. 
Numerus e fep duplus adeh eius dimidium : Er*. 



Ter. 47. go quadratum ex e f quadruplum erit ad quadra^ 
primi. tum ex e h,cum quadratum ex tf pt duplum ad e f. 



Septima ratio, Quadratu ex e f quadruplum efi 
ad quadratu e h. At quadratu ex e ferat duplu ad 
quadratum exg, Ergo quadratu exg erit duplum 
ad quadratum ex e h. Si enim octonarius quadrus 
plus eP ad binarium, cr duplus ad quaternarium, 
certe quaternarius duplus erit ad binarium. 



Qgadratum g duplum eE ad e h, eP igitur par, 
quare cripfe g numerus erit par. Nam p impar ef* 
fet , quadratum eius ejfet impar . A t poptum eCt g 
Pe.2p.no. fjfg numerum impare,idem ergo numefus erit par 
cr impar. 

Quare p diameter pt lateri commenfurabilis, 
ex necefitate efficitur eundem numerum effe pare 
cr imparem . Quod cum pt impofibile , relinquis 
iur, diametrum incommenfurabilem effe lateri. 



Poffrema ratio. 
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